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() સ્કંધ પછેલે 
પી “કબ પણતા. 
પુભ્કળ વિતેચન, સમજ અને ઉપયેરેગી અનુમાનો સાથે, 
છટા ધારણુના વિવાથિઓ સારૂ. 
રમનાર, 
શા ન અ. 
1) મા(ગૃ્કલાલ નાગરદાસ શાર, 
? શ્ાજશોઢ વિકટોરિઝ્ય જ્યુબિલી તાલુકાસ્કલ દેડમાસ્તર અને 
કાહિઃ્આવાડ એજન્સિ વકીલ, ; 
સય્‌મવ ઝઞયત. 
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) નાઝ 
) 
શિ આજૃત્તિ પહેલી. 


૬ાવાર્ટ. 

0) મામાની હવેલી મ“યમે યુનાઇટેડ પિન્ટઝિંગ અને ૬નરલ 
0 એજન્સિ કંપની “લિ(મેટેડના” પસમાં 

1) રણછોડલાલ ગંગારાસે છાપ્યાં, 

રી ર ક 

સવત ૧૯૪૫. સને ૧૮૮૪. 
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ર ભૂમિતિનાં મૂળતત્વો. 
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સ્કંધ પહેલે. 
પુષ્કળ વિવેચત, સમજ અને ઉપયોગી અનુમાનો સાથે. 
0 છઠ્ઠા ધોરણુના વિઘાધિએ સારૂ. 
રચનાર, 


જ 
માણૂકંલાલ નાગરદાસ શાહ, 
રાજકાઢ વિક્ટોરિયા જ્યુબિલી તાલુકાસ્ક્લ હેડમાસ્તર અને 
કાઠિઆવાડ એજન્સિ વકીલે, 
સયમેવ ઝયતે. 
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જ ક. કે 


આમૃત્તિ પહેલી. 





“બમરાવારદ. 
મામાની હવેલી મધ્યે યુનાઇટેડ પ્રિન્ટિંગ અને જનરલ 
એજન્સિ કંપની “લિમિરેડના” પ્રેસમાં 
રણુછોડલાલ ગંગારામે છાષપ્યા, 
સવત ૧૯૪૫. સને ૧૮૮૯૪. 





કોમત ચાર આના. 
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સને ૧૮૬૭ ના રપ મા આડ 
પ્રમાણે રજઇર કરાવીછે. 
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અપણુ પત્રિકા. 





કનનાબ્નઝેન્ઝતજોપ(૦૦----૦નન 













દ ર 9 
જ આસિસ્ટ' ટ એજ્યુકેશનલ ઈન્સ્પેકટર પાંત કાકિઆવાડ અને જમે 
જિ કઝિ 

જશ્જૂરં ફેલો આદ્‌ ધી યુનિવરસિટિ. ક 


કામ કરવાની આવ, અને ઉર્ડી સમજ, તીત્ર અને 


માંજ મમ, એ આદિ આપતા સવીત્તમ સદ્ગુણેવડે અ છૂ ઝે 
કાહિઆવાડમાંથી અનાનરૂપી અ'ધકાર નીકળી, આવે જ્ઞાનરૂપી ક 
સય પ્રકાશ્યો; તેનુ ઘણું ખરૂં માન આપનેજ ધટે છે. માટે; ુ 
તેની મુખારક યાદગીરો ગિર'કાળ રહેવા સારૂ કેળવણી ખા* 52 
તાને ઉપષ્રાગી એવું આ લધુ પુસ્તક હું આપની રજ લઈ કૂ 

અતિ નમ્રતાથી આપને અર્પણુ કરદ્દેઅથાગ હુષિત થાર્જાછું. 


ની જાથાઈ લી. ચર્ણુરજ સેવક, 
મ ઈ) માણુકલાલ નાગરદાશ શાહુ. 


રાજકૉટ. [વિ વિકટારિઆ જયુ” બલી. તાલુકા સ્કૂલ હેડમાસ્તર, 
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ત્રસ્તાવતાં, 
ગૂજરાતી નિશાળાના છઠ્ઠા ધોરણુમાં હાલમાં સરકારે બૂમિતિને વિ- 
ષય દાખલ કરેલો છે. આ વિષયપર ઝૂજરાતી ભાષામાં બે એક પુસ્તકો છે 
પરતુ નિશાળોમાં ચલાવવા યોગ્ય શુડ સરળ અને યથ।ાષે પુસ્તકની મને જરૂર 
જણાતાં બે ત્રણુ ગબગ્રેજ, ગૂજરાતી તથા મરેઠી પુસ્તકોને આધાર્‌ અને શી- 
ખવવામાં શુ શું' અગલનું છે અને કેવી કેવી અડચણો પડેછે એ વગેરે બાબત 
મારો પાતિકો અનુભવ ભેળીતે આ પુસ્તક તૈયાર કર્યું છે. મારા પરમ પીન 
યમિત્ર રાજ્યમાન રાજેશ્રી કેશવલાલ સખીદાસ સંઘાણી, આસિસ્ટટ એન્જિ 
નિયર માલેગામ જીલ્લે ખાનદેશ. એમણે, આ પુસ્તક અથથી પતિ સધી 
વાંચી યોગ્ય ફેરફાર કરવા ભલામણુ કોધી છે મારે, આ પસંગે તેમના ઉ- 
પકાર માતુંછું. અને હજી કોઈ સજ્જનને કાંઈ દોષ જણાય તો! તેમણે જ- 
ણાવવા મેહેરબાની કરવી કે, બીજી આજત્તિમાં સુધારે! કરવાનું બતે. 
આ પુસ્તકમાં કેટલીક પ્રતિસાઓ એકથી વધારે રીતે સિદ્ધ કરી 
બતાવી છે; પુષ્કળ વિવેચન અને સમજાતિ સઆપીછે; ઉપરાંત વિઘાથિઓની 
ખુદ્ધિ ખીલવવાને થોડાં એક ઉપયોગી અનુમાતો આપવાને આપણા, લપેક 
પ્રીય અને ખતિલા ત્માસિઝ્ટટ ઇન્સ્પેડટર રા. બા. ગોપાળજીભાઇએ 
સૂચના કરી તે મ્‌।ટા ઉપકાર સાથે સ્વીકારી, તેવાં અનુમાનો જેજે પતિન 
સાની” સહાયથી સિદ્દ થઈ શકેછે તે તે પ્રતિસઞાઓ નીચે છેવટે આપ્યાંછે. 
રિક્ષકેને સૂચના. 
ભૂમિતિના વિષય શીખવતાનું કામ બહુ કહેષુ છે એવી કેટલાક શિક્ષકે 
બમો પાડૅછે;) અલબત આ વિપય કઠંણ છે એમાં શક નથી; પરતુ યોગ્ય 
પહ્દતિસર અને ચતુરાઈથી શિક્ષક શીખવે તો, સરળતાથી શીખવી શકેછે. 
પમષમ યાપખ્યાઓએ સારી પેડે સમજાવવી. દરેક વ્યાખ્યા શીખવતી 


વખતે પારીઆ પર તેવા આકારો કાઢી બતાવવા અગર કાગળના આકારે 
કરી બતાવવા કે, લાકડાના આકારો હોય તો બતાવવા. અને બની શકે 
તેટલા ષલક્ષ દાખલા બતાવવા. જેમકે, પદરમી વ્યાખ્યા શીખવતી વખતે 
ગાડીના પૈડાનો દાખલો લેવો. તેમાં મધ્ય બિદ્‌, પરિધ અને ત્રિન્યાઓનેો 
સંબધ બતાવવા, આથી વિદ્યાર્થીએઃને પાકુ સાન યશે. તેજ પ્રમાણે સ્વીકૃત 
પક્ષો અને પ્રયક્ષ પ્રમાણા સમન્નવવાં. 

આપૃતિઓ નિશાળીઆ લગભમ ખરી અને ઝડપથી કાઢી શકે એવે 
મહાવરો કરાવવે!. ર 

દરેક પ્રતિસા શીખવતી વખત પ્રષમ તેનો ઉપન્યાસ શુ'છે અને સિદ્ધ 
કરવાની બાબત શીછે એ ખે બાબતો ન્નૂદી પાડી વિઘા ધિઓને પાકી સમજાવવી, 


(૫) 


પ્રતિસાઓ સિદ્ધ કરવામાં બાજુઓ અને ખૂણાઓનું સમાત પણું 
બતાવવાને અક્ષરોથી ખોલી કરે લખી બતાવવાની રીત છે. પણુ શીખવતી 


વખતે નિશાળીઆએ। આગળ, મોહે સિદ્ધ કરી બતાવવામાં શિક્ષકે સમાન 
પણું બતાવવાને એક સરખા આંકડા લેવાથી નિશાળીઆના લક્ષમાં બહુ તાજા 
યાદ રહેશે જેમકે, પહેલી પ્રતિજ્ઞા સિડ્ કરવામાં મવ તમ્રા બવે ખાનુ બ- 
રાબર થઇ એ યાદ રહેવાને એ બને બાજુ ઉપર એકડો * લખવે। તેમજ 
મવ તથા ૧૨ બાજુએ બરાબર બતાવવાતે તેમાં પણુ એકડેજ મૂકવે. 
એટલે, એ ત્રણે બાજુઓ અરસપરસ બરાબર છે એ સ્મૃતિમાં તાજું રહેશે. 
આ પ્રમાણે આંકડાનો ઉપયોગ વિચાર કરી ઠેકાણે ઠેકાણે કરવે. 

ચોપડીમાં લખ્યા છે તે શિવાય ખીન્ન અક્યરે। લેધતે અગર આંકડા 
લઈને કે, અક્ષરા કાઢી નાંખીને, નિશાળીઆઓ સિદ્ધાંત સિદ્ધ કરે એવી 
શિક્ષકે ટેવ પાડવી.કેમકે, તેના તેજ અક્ષરો હમેશાં રાખમવાથી નિશાળીઆ 
ગોાખ'ગુજી બની ન્નયછે. પાકુ સમજતા નથી અને પરીક્ષામાં નાપાસ યાયછેન 
માટે, આ બાબત શિક્ષકોએ અવશ્ય લક્ષમાં રાખવાની છે. 


વળી, પ્રમેયસિદ્ધાંતા સિદ્ધ કરવા સાર્‌ કાગળના કે  લૂગડાના કડકાના 
તેવા આકારો બનાવી અગર લાકડાના આકારે જોય તો તેમાં ઉપન્યાસમાં 
ડહેલી અને સિદ્ધ કરવાની કે સિદ્ધ કરેલી બાબતે! પ્રયક્ષ બતાવી શિક્ષકે 
ખાત્રી કરાવવી. 

થોડી એક પ્રતિમાઓ એવી છે કે જેના ઉપન્યાસમાં [ બખે બાબતે 
બલકુલ સ્વતંત્ર આપેલી છે; તેમજ કેટલીક પ્રતિન્ઞાઓમાં બખે ત્રણુ ત્રણુ 
ખાગતો સિદ્ધ “કરવાની આવેછે; કે, જે, તેઓને જુદી પાડીને લખે તો, 
ખરેખર જુદી જુદી પ્રતિસ્ઞાઓ થાય. પણ્‌ તેમ કરવાથી બહુ લંબાણુ થઈ 
«નય માટે, એકજ પ્રતિસાએઓમાં સ્ળધ રાખતી બાબતો મૂળ ગ્ર'થકારે એ. 
કડી ગોઠવી છે. એવી બાબતો પાકી સમન્નય, અને શીખનાર તથા શીખ 
વતારને ગુંચવણ ન પડૅ માટે, આ પુસ્તકમાં નંબર પાડી એવી બાબતો એવી 
પ્રતિશ્ઞાએમાં જુદી બતાવી છે. માટે શિક્ષકે એવા જદા «તદા કડકા બરા- 
બર સમજવી તેમને એકઠા કરી છેવટે આખો તિદ્ધાંત જેડાવવે. અગર 
વખત મળે તો દરેક કડકો જુદે જુદે દડાડે શીખવવે, ભૂમિતિ શીખવવાનો 
વખત એકાંતરે રાખવા એ બસ છે. 

આ વિષયમાં નવી શીખવવાની બાબત પાછળ શીખેલી બાબત ઉપર 
બહુ આધાર રાખેછે. મારે, દરેક બાબત પાકી થયા શિવાય આગળા નવી 


બાબત શર કરવી નહિ. એટલે પેહેલેથીજ પાકું શપખવો, 
₹ બમડેા અગર પાંચડો કે સાતડાગમે તે સમાન આંકડા લખે? - 
* પ, ૨૮, પ્રાતત જુઓ. ક 
મ«૪, ૨૧, ર, ર૪, 2ર, 2૨, ૩૪ પ્રતિના જાઓ. 


જ મકન-------૦------------------ુનનન--૦--૦૦૦૦૦---ત૦૮ જના આછ -કતશતાક. #. 








(૬) 


શુદ્ધિપત્ર. 
પછે. સ્થળ. અશુદ્ધ, શુદ્ધ. 
ર ૧૪મી વ્યાપ્યાની ઉપલા ભાગમાં કાંઈ ખંડન 
આદૃતિમાં. લપખ્યુ' નથી. 
૩ ર્‌૪મી ,, ,, ત્રિકોણુતી એક બાજુ પ 
ઉપર આંકડાભર્યે નથી- 
જ ૩૦મી ,, ,, સમાંતર સમખાજી ચો- ૮ 


ખણાની એક બાજુ ઉ- 
પર્‌ આંકડો ભર્યીનથી. 


પ ટિકામાં છેલ્લી લીટી. ત ભૂ. કૃ. મ* ત ભૂ. 3. પ. 
૧ર્‌ પમી પતિસાતી ૭મી (રમતી. પ્ર.)ઝો પાંચમી પ્રતિસાની પહેલી 
લીરી, બાબત એકજ સિહ કરવી 


હોય તે, આ ઠેકાણે (ર૨- 
સવી. પ્રે)) એમ નેઇએ 
પણુ બીજી બાબત સિડ્દ 
કરવી હોયતો! જરૂર નથી. 
કેમકે, ઉપન્યાસમાંજ બા- 
જાઓ વધારવાનું 


આપેલુંછે. 
રપ ઇદ મી લીરી. સાંધે. વધારે, 
૪૧ ૩પ મી પ્રતિજ્ઞાની અકજ. એકજ 
૧ લીંશી. 
૨ _ કી 
૪ર ૩% પ્રતિન્ાની (વવ તથા ૬) (4% તથા રૈ) 
૧લીરી. 


ક શેષ" 
ભમિતિનાં મૂળતત્વાં. 
સ્કંધ પહેલે।. 
ભૂમિતિ*-(ભૂ-પથ્વીડ-મા-માપવુંગૃતિ-પણું) પૃથ્વી (જમીન! ની 
માપણીની વિદ્યા. પણુ, હાલ તે। આકારના ગુણોનું શાઅ્ન એ અયૈમાં વપરાયછે. 


શીખવાના કફૂાયદાઃ-૧ તર્ક, તોલન અતે સ્મરાણાદિ શક્તિઓ પ્રબળ 


થાયછે. ર જમીન અતે પર્વતોની માપણી કરવામાં અતે આકાશી પદાર્થીનાં 
અંતર્‌ જાણુવામાં મદદ મળેછે. ૩ મનને આનંદ થાયછે. 


વ્યાખ્યાઓ. 
૧. વિજ તેજ, જેતે સ્થિતિમાત્ર છે; પણુ ભાગો નથી. 


૨. 009 તેજ, જેને માત્ર લંબાઈ છે; ;પણુ પહોળાઈ નથી. બિ'દુઓને 
સાંધવાથી લીટી થાયછે. 


૩. લીટીના છેડાઓ બિંદુ હોયછે. 

૪. શીપી્ીટ5 તેજ, જે તેના છેડાઓની વચ્ચે સમાન રહેલી હોયછે. 

પ. શજાર્શૈ તેજ, જેને લંબાઈ તથા પહેળાઈ માત્ર હોયછે. 

૬%. સકૂાધતા છેડાઓ લીટીઓ હોયછે. 

૭. સપાટ સજાર્દ તેજ, જે તેના છેડાઓની વચ્ચે સમાન રહેલી હોયછે. 

૮. સમતજ લળી તેજ, જે એક સદ્દાઇમાં એકઠી મળેછે, પણુ એકજ 
દિશામાં નથી; એવી ખે લીટીઓનેો પરસ્પરને ઝોક (વલણુ) છે. 


૯. સમત સીધી છટ થળો તેજ, જેઓ એકઠી મળેછે પણુ 
એકજ સીધી લીટીમાં નથી, એવી ખે સીધી લીટીઓનેો કઇ ઝાક છે. 
(નીચે પ્રમાણે તેતા ત્રણુ પ્રકાર છે.) 


૧૦. (1) નાઇલ ન્યારે'એકૈ સીધી લીટી બીજી સીધી લી? ઉપર 
(એકે તરક નેમ્યા વર) પડીને, પાસપા- 


સેના,ખૂણા ખરાખર કરેછે, યારે, આ ઝં 
ખૂણા! ભાંહેલા પ્રયેકને કાટખૃણે। કહેછે. ક જ 
અને આં લીટીઓ માંહેલી પ્રત્યેક બીજી ન 





ઉપર્‌ છંથ' છે એવું કહેથામ છે. 
૪ આ વિદ્યાતો પ્રમમ ગ્રીસ દેશમાં શે।ધ થયેણછે. 
જૃ 


(૨) 


૧૨. (૨) ૧ર? લનો તેજ, જે ક્રાટખૂણા કરતાં 8 

મોટો હોયછે. 
* ૧૨, (3) સાંકટ ણનો તેજ, જેકાટખૃણા કરતાં નાતો હોયછે. 
૧૩, થીમ અથવા મર્યાય તેજ, જે કોઈ વસ્તુનો છેડો. 


૧૪. માજી તિ તેજ, જે સદ્ાધ્્ની હદ સધળી તરફથી એક અથવા 
વધારે લીટીઓથી યએલી છે. 


1૫. મોજ તેનટ સપાઢઆપૃતિ કે, નેની હદ એક અખંડ ન 


થળેથી છે. અને તે અખંડ લીટીને તેનો હદ અથવા 

016૫ કહેછે. ગોળમાં એવું એક મુકરર બિંદુ છે કે, પુ જી 
નેમાંથી તેના પરિધ સુધી દોરેલી સધળી લીટીઓ 

અરસપરસ બરાબર છે. 


૨૬, આ બિ'દુ (જેમાંથી બરાબર લીટીઓ દોરીછે) ને મીજનું મ૬થ- 
[નદ કહેછે. મધ્યબિ'દુથી પરિધ સુધી દોરેલી લીટીને જિસ્યી કહેછે. (જુઓ 
ઉપલી આયૃતિ) 


૨૭, મોનનવ્યાલ તેજ સીધી લીટી, જે મધ્યબિ'દુતી 
પાર રારૈલ્ી અને જેના છેડા બને તરફ પરિધમાં હોયછે. કે 
(તિત્યાથી બાસ ખપ્ણા છે.) મ 


૧૮. સર્જ મો” તેજ આરપૃતિ કે, જેની હદ વ્યાસથી તયા વ્યાસથી 
કષાગેઝેલા 3 ગોળના ભાગથી થયેલી છે. (ઉપલી આપૃતિ જુઓ.) 

૧૯. મૌનનો લંઈ તેજ આપૃતિ 8%, જેતી હદ એક 
સીધા લીટીથી તથા તેનાથી કપાયેલા પરિધના ભાગથી 
ચયેલી છે. 








૨૦. સીપીછીટીમાક સિ તેજ કે, જે આકૃતિની દદ માત્ર સીધી 
લીટીએ થી થયેલી હોયછે. (નીચે પ્રમાણે તેના ત્રણુ પ્રકાર્‌ છે.) 


૨૧, (૧)1 શી તેજ જાઉ કે, જેની દદ ત્રણુ બાજુ- 
એપી યયેલી છે 


(3) 


૨૨, (૨) મૉલળ(₹ સિ તેજ, જેની દદ ચાર ખાજીઓથી થયેલી છે; 
ચોખૂણાકૃતિના સામસામેના--પાસપાસેના નહિ--ખૃણા- સ 
એનાં શિરેાબિદુએને સાંધનારી લીટીઓને તેની 


૧ળળછીટએમો ડહેછે. 
૨૩. (૩) વદૃબળ તેજ, સીધીલીટીઆપૃતિ કે, જેની હદ ચાર 


કરતાં વધારે ખાજુઓથી થયેલી છે. ખણાની સંખ્યા પ્રમાણે તેને પચ ખૂષું, 
ષટ્ખૂણુ, સપ્તખૃણુ ધ્યાદિ પણ કહેછે. 


ત્રિકોખે।. 


૨૪. (૧) સમત્રાઝ ત્રિક્એળ તેજ કે, જે ત્રિકોણુની 
ત્રણે ખાજીઓ ખરાખર છે. 





૨૫. (૨) સમદ સુ શ્રિવમોળ તેજ કે, જે ત્રિફાણની 
માત્ર બેજ બાજુઓ ખરાખર છે. 


છ ન કી 
ર “2 
ન નિ 


૨૬, (૩) [િઘમત્ાઝ્‌ ત્રિજોળ તેજ કે, જે ત્રિકોગની કોઇ પ 
પણુ ખે ખાજીઓ બરાબર નથી. 


૨. (૪) જાટ લળ /્િકાળ તેજ કે, જે ત્રિકોણુમાં એક 
ખૂણુ। કાટખૂણોા છે. કાટખૃણાની સામેની બાજુને દર્જ કહેછે. 


“7 


૨૮. (૫) વહક્લળ [બિજોળ તેજ કે, જે ત્રિકોણમાં એક/ 
પહેળેા ખૂણૂ છે. 


વ 


૨૯, (૬) તાંક્ટ લળ ્રિત્ગેળ તેજ 9%, જે ત્રિકોણુમાં ત્રણે 
સાંકડા ખૂણા છે. 


[ક 


(૪) 


ચોખૂણ. 
૨૯. (ભ) લમાંલતતાસુચોલળ” તેજ, ચોખ્ણાપૃતિ કે,જેની બંને તન 


ર્પ્રની સામસામેની ખાજાઓ સમાંતર છે.(તેના નીચે પ્રમાણે ચાર પ્રકાર છે.) 
દ 


૩૦, (૧) સાંત સમઝ સોવળ, જે ચોખૂ- 
ણાયૃતિની ચારે ખાજુઓ ખરાખર છે; પણુ ખૃણાા ખન 
રાખર્‌ નથી, તેને 5 શિંત્ત અથવા સં*નત્ત પણ કહેછે. 


૩૧, (૨) સાલ, જે ચાખૂણુની ચારે બાજુઓ . . 
ખરખર છે અને ચારે ખુણા કાટખૂણા (બરાખર) છે. , 
અથવા સમખૂ્‌ણુ લૉઝંજને ચોરસ કહેછે. 





(ઉપરની ખને વ્યાપ્યાઓમાં માત્ર “ખૃણાએનેજ તદ્્‌ાવત છે.) 
૩૨, (3) ્ર્ઘતમજળનોળ્‌ળ, જે ચોખૂણુની સામ- 
ન 95 ્ે 
સામેની ખાજીઓ ખરાખર્‌ પણુ પાસપાસેની ખાજુઓ ખરખર 
નથી; અને સધળા ખણા કાઢખૂણા છે. એને ઉજ લ્સ્‌ળ ૮ 
ઓ ૯. 


જૉણળ અથવા ઇંવત્તોત્ત પણ કહેછે. પ 7 
૪ 
૩૩, (૪) વથાવિવમલૂળતોલૂળ, ૪ ચોખૂયુીની _” 
સામસામેતી બાજુએ બરાખર છે, પણુ પાસપાસેની ખાજીઓ 
ખરાબર નથી; અને ખૂણા કાટખૂણા નથી. એને સમ્રાટ : 
પષુ કહેછે. જિ ૮ 
દ 


(ઉપરતી ખને વ્યાખ્યાઓમાં માત્ર ખૂણાએઓતેજ તફાવત છે.) 


ક સસ્નકૂકકનન્‍કૂકક્-ક----ડ------- 
જપાંત્રીશમી વ્યાપ્યા પ્રયમ સમજન્યા પછી આ અને નીચેની વ્યાખ્યાઓ સમ- 
, જવવી. મૂળ ગના કમને વળગી રહેવા અહીં વ્યાપ્યાઓને ક્રમ ફેરવ્યો નથી. 
પા ચોખૂથુના કો પ્રકાર સમજવાતે આસમૃતિની 
માં આકડા મૂકેલા છે. અતે જરર છે લાં ખૂૃણાઓમાં પ 
-દ્વિશ્નાની કરી છે. કો છ 


(૫) 
૩૪. બીજી સધળી ચોખ્ણાકૃતિઓને જલુ ઃહીમ (કાવી સ્૧મ*૬કછેછે. 
૩૫, સમાંત(* સીધી છીટીમી તેજ, જે લીટીઓ એકજ સક્ાઇમાં ' 


છે. અને તેમને બને દિશામાં ગમે તેટલી વધારીએ 


તોધણુ કદિ મળે નહિ. 
સ્વીકૃત પક્ષે. 
. એવું સ્વીકારેલું (કબૂલ રાખેલું) છે કેઃ--. 
૧. કોઇપણુ એક બિ'દુથી કોઈપણુ ખીનન બિ'દસુધી એક સીધી લીટી 
દોરી શકાય છે. 
ર્‌. અંતવાન સીધી લીટી ગમે તેટલી લ'બાઈ સુધી એક સીધી લીટીમાં 


વધારી શકાયછે. 
૩. કોઇપણુ મધ્યબિ'દુ ધારીને તે મધ્યબિ'દ્થી કેઇપણુ અ'તરે એક 


ગોળ દોરી શકાયછે. ર 
મત્યક્ષ (ખુલ્લાં) મમાણે. 

૧. જે પરિમિતો*-માપઅથવાઆપૃતિ--એકજ પરિમિતની ખરાખર 
છે, તેઆ અરસપરસ બરાખર છે. 

ર. જે સમપરિમિતેોની સાથે સમપરિમિતે। મેળવ્યાં તો, સવીળા સમ 
થશે. જેમકે, ૧૫, ૧૫ તેમાં પ, પ મેળવ્યાં તો સરવાળા ૨૦, ર૦ થશે. 

૩. જે સમપરિમિતો માંથી સમપરિમિતો ખાદ કીધાં તે, ખાઝી સમ 
રહેશે. જેમકે ૧૫, ૧૫ તેમાંથી પ, પ બાદ કરીએ તો ખા" ૧૦, ૧૦. 

૪. જે વિષમ પરિમિતોતી સાથે સમપરિમિતે। મેળનાં તો, સવીળેો 
વિષમ થશે. જેમકે, ૧૫, ૨.૦ તેમાં ૪, ૪ મેળવ્યા તો ૧૪૯, ર૪. 





%£ એક તરપ્રતી સામસામેની (મે વ તથા 5) જ 
ખે ખાજીઓની ન્નેડ સમાંતર પણુ ખીજ તરક્‌તી સા- 
મસામેની (ક ૧ તથા બે 5) ખે બાજુઓની જેડ 
સમાંતર નહિએવાચોખૂણુતે 5પીશરટ ડહેછે.” મ ટ 
એને ત્રાપીજ્યમમાં સમાવેશ થાય છે. 

ઝૂ ઓછામાં એઈછી ખે લીટીઓ હોય ત્યારે એક બીજી સાધે સમાં 


તર થઈ શકે. 
»# પર્સમિત-(પરિ-ચોતરકૂડ-મા-માપવું]-ત. ભૂ. રૂ. મ.) ગોતરાયું માપે. 


જ 


(૫) 


પ. જે વિષમ પરિમિતોમાંથી સમપરિમિતો બાદ ફીધાં તે, ખાકી 
વિષમ રહેશે, જેમકે, ર૦, ર૫ માંથી પ, પ ખાદ કરીએ તો! ૧૫, ૨૦. 

૬. એકજ અથવા ખરાબર પરિમિતોની બમણાઇએ ખરાબર છે. 

૭. એકજ અથવા ખરાબર પરિમિતોનાં અર્ઝ્ડા બરાબર છે 

૮. જે પરિમિતે। અરસપરસ મળી શયછે, અથવા એકજ અવકાશની 
માંજેં બરાબર માઈ રહેછે, તેએ ખબરાખર છે. 

હ. આખુ તેના ભાગ કરતાં મોઢું છે. 

૧૦. ખે સીધી લીટીઓ અવકાશ ધેરી શકતી નથી. 

૧૧. સધળા કાટખૃણા। બરાખર હોયછે. 

૧૨.* ને ખે (ક તથા ૧ 5) સીધી લીટીઓને એક (રં વૂઝેસીધી 
લીટી એવી રીતે છેદે કે, તેની એક બાજુના (ન ટૂ જ તથા ર વૃ. ર) માંહેના 
સાં સવળા ખે કાટખૃણા કરતાં એછો થાય, ૩. 
તો જે બાજુ ભણી ખે કાટખણા કરતાં ઓછા 
ખૂણા છે તે ખાજી ભણી એ ખે લીટીઓને વધાયી 5 
કરી હોય તો, તેઆ મળશે. પણુ જે તે ખૂણાઓનેો હૌ રુ 
સર્વીળા ખે કાટખ્‌ણા બરાબર હોય અથવા તે કરતાં વધારે હોય તો, તે 
તરક તે ખે લીટીઓને વધાર્યા કરી હોય તો કદિ મળશે નહિ. 

અધરા શખ્દના અથે- 

૧. પ્રતિસ્ઞા--ભૂમિતિમાં તર્ક ક્યાથી ને પરિણામે! નીકળેછે તે. 

ર. પતિસ્ઞાઓ ખે ન્નતની છે. ૧ કૃય. ર પ્રમેય. 

૩. કૃત્ય--જેમાં કાંઈ કરવાનું કહેલું છે. જે માગેલું હોય તે આંકણી 
તથા કપાસની મદદથી શી રીતે થઈ શકે, તે બતાવવું તે પ્ૃરયનું સાધન છે. 


સાધનમાં દેખાડેલી રીતથી માગેલું પરિણામ ખરાબર મળેછે કે નહિ તે 
સિદ્ધ કરવું: એજ કૃય સિદ્ધાંતામાં સિદ્દતા છે 


૪. પ્રસેય--જેમાં કાંઈ તત્વની સસતા કહેલી છે તે. જે પ્રથક્ષ પ્રમાણો અને 
વ્યાપ્યાઓઆ અથવા તે પ્રમેયની પૂર્વે અને તેના ઉપર આધાર ન રાખતાં 
સિદ્ધ ફીધેલી બીજી સયતાઓમાંથી કહેલા તત્વની સયતા કેવી રીતે નીકળી 
શકે, તે ખતાવવું એ પ્રમેય સિહાંતોમાં સિદ્ધતાનો વિષય છે. 


જુ ત્ર 
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% આઓ પ્રયક્ષ પ્રમાણ અટ્ાવીશમી પ્રતિજ્ઞા શીખવતાં સુધી સમજવ 
વાની જરર નયી. 





(૭) 
પ. કૃય પ્રતિજ્ઞા સ્વીકૃતપક્ષ જેડૅ અને મમેય પ્રતિસ્‌ા  ે પ્રમાણુ 
જોડે સંબંધી છે. 
૬. સ્વીકૃત પક્ષ--જે ફૃયતું સાધન સ્વીકારેલું છે. 

૭, પ્રત્યક્ષ પ્રમાણુ-- જે પ્રમેયની સયતા સિહ્દતતાવિના કખૂલ રાખેલીછે. 

૮, આકૃતિ રચના--પ્રતેના (સિદ્ધ કરવાને વાસ્તે તે પ્રતિજ્ઞાનાજ 
સમુદાહરણુમાં જે લીટીઓ ખરેખરી કહેલી છે; તે વિના ખીજી લીટીઓ 
ધણીવાર દોરવી પડેછે. આવી લીટીઓ દોરવી તેને આપૃતિ રચના કહેછે. 

૪, અવુમાન--નન્‍ે પ્રતિસઞા ઉપરથી સહેજ નીકળેછે તે. 

૧૦. ટિકા--પ્રતિના ઉપરની ચચો, તે અનુમાન કહેવાય નહિ. 

૧૨, પવ સિહ્દૉત--જે પ્રતિજ્ઞા કોઈ વધારે અગચની પ્રતિસા સ્થાપન 
કરવાને વાસ્તે માત્ર લખેલી હયછે તે. જેમકે, સાતમી પ્રતિજ્ઞા ફૂડત આઠમી 
પ્રતિત્ઞા સિદ્ધ કરવા સારૂ લખેલી છે 

૧ર. ઉપન્યાસ--ધારેલી વાત. એટલે, પ્રતિજ્ઞાના સમુદાહરણુમાં ને 
ભાગમાં કાંઈ વસ્તુ સાચી આપેલી છે એમ ધારેલું છે. અને જે ઉપરથી 
કહેલી અનુમિતિ કાઢવાની છે 

પ્રતિજ્ઞા લખવાની રીતિ. 

પ્રથમ પ્રતિન્ઞાનો નબર અને ન્નત, પછી મથાળું કૃચ હેય તે! સાધન 
અને પછી સિદ્ધતાનો વિષય આવે. ખિ'દુ એક અક્ષરથી, લીટી ખે અક્ષરથી 
અતે ખૂણો ત્રણુ અક્ષરથી અગર એકર અક્ષરથી બતાવાયછે. ખણાને વાસ્તે 
ત્રણુ અક્ષર લીધા હોય લારે, મથાળાનો અક્ષર વચ્ચે આવવો જોઇએ. 
ત્રિકોણુ ત્રણુ અટ્યરથી, ચોખૃણુ 2 છેડાના--ખે અક્ષરથી 
અને ખહુખૂણુ ધણા અક્ષરોથી બતાવાય છે. તેમજ ગેળને વાસ્તે પરિધમાં 
ત્રણુ અક્ષર લેવાની રીત છે. 

અગ્રેજી મૂળાક્ષરને કમ ઝં, વે, ૧) ૩, 2, ડા ર 0વ વગેરે 

છે. માટે, એ અક્ષરો ખાળખોધમાં લખીને સંસાં આપી છે 
મ્રતિજ્ઞા ૧ લી કૃત્ય. 
કાઈ આપેલી (બં વૅ) અ'તવાનસીધીલીટી ઉપર એક સમખાજા 
ત્રિકોણુ કરવાનું. 
સાધન 
મે મધ્યબિ'દુ ધારીતે સેં વે ત્રિજ્યાએ (૩ રવી, પ્ર.) ૧૧ ૬5 ગોળ 


(૮) 


રાશ; તેમજ વૈ મધ્યબિ'દુ ધારીતે વૈ મ 


ત્રિજ્યાએ ખીજીં અજ ગોળ દોરો. આ 
ગાળાના જૈ છેદન બિ'દુથી આપેલી સીધી 
લીઢીના બે તથા વછેડા સુધી (૧ સવી. પ્ર.) 
સીધી લીટીઓ દોરે. યારે જે સમખાજુ ત્રિકેોણુ કરવો હતો તે મજે 


ત્રિકોણુ થશે. 
સિદ્ધતા. 
કેમકે, એ જે તથા ગક લીટીઓ એકજ વે ૧ ૬ ગે!ળની ત્રિજ્યાઓ 
છે માટે તેઓ (૧૫ વા. પ.) બરાખર છે. અને વૈ વૈ તથા વૈ મે એકન 
ઝક ૬ ગોળતી ત્રિજ્યાઓ છે માટે, તેઓ પણુ (૧૫ વ્યા. પ્ર.) બરાબર છે. 
એટલે, વે વ તથા ભે જ લીટીઓ એકજ બે વ લીટીની બરાબર થઈ તેથી, 


(૧ પ્રલ. પ્રે.) તેઓ ત્રણે અરસપરસ ખરાબર છે. એટલે, બે વ વં ત્રિકોણુની 
મો બરાબર છે. માટે, (૨૪ વ્યા. પ્ર. તે સમખાજી ત્રિકોણુ 
સેદ્ધ 


૧, અ'તવાન સીધી લીટી ઉપરજ સમખાજુ ત્રિકોણુ યાય. અમિત 
'% અનંત લીટી ઉપર થાય નહિ કેમકે તેતું માપ નથી. 


ર્‌. પત્યેક ગોળ ખીન્ન ગોળના મધ્યબિ' હુમા યધ્ને જાયછે; તેથી તેના 
પરિધનો એક ભાગ ખીન્ન ગોળની માંહે અને ખીનજ્ને ભાગ ખીનન ગોળની 
ખહાર પડવો નેઇએ. તેથી બને ગેળે છેદાવાજ નેઇઃએ. 


૩, આપેલી લીટઢોની બતે તરક સમખાજુ ત્રિકોષયુ કરી શકાય. 
પ્રતિજ્ઞા ૨ જી કૃત્ય. 


કાઈ આપેલા (3) બિદ્થો, એક આપેલી (વ જૈ ) અ'તવાનસીધી- 
લીટીની બરાબર એક સીધી લીટી દોરવાવું. 


સાધન. 

આપેલા (મ) બિદુથી આપેલી અંતવાન સીધી લીટી (ક ૧) ના.એક 
વે છેડા સુધી (૧ સવી. પ્ર.) એક સીધી લીટી દોરે. 

અને સેવે લીટી ઉપર એક ગ ૬-૧ સમખાજળુ ” 
ત્રિકોણુ (૧ પ્રતિ. પ્ર.) કરે. વં મધ્ય બિ'દુથી વૅ ૧ 
ત્રિજ્યાએ એક જૈ ૧ ગોળ (૩ સવી. પ્ર.) દોરે. 
આ ગોળના પશિધને * આગળ મળે યાં સુધી 








(૪) 


₹ત તે (ર્‌ સ્વી.પ્ર.) વધારી. અને 5 મધ્ય બિદુથી 55 ત્રિન્યાએ ખીજું 

જજે ગોળ (૩ સવી. પ્ર.) દોરો. આ ગોળના પરિધને જ આગળ મળે સાં 

સુધી ડમ લીટીને (ર્‌ સવી. પ્ર.) વધારો.એટલે દોરવાની લીઢો મજ લીઢો થરે. 
સિદ્ધતા. 

કેમકે, ૬જ તથા 5% લીઢીએ એકજ જજે ગોળની ત્રિજ્યાએ 
છે તેથી (૧૫ વ્યા. પ.) તેઓ ખરાબર છે. વળી 35 મ તથા 3્વ લીટીઓ 
૧૪મ સમખાળા ત્રિકોણુની ખાજીએ છે. તેથી (૨૪ વ્યા. પ્ર.) તેએ પણુ 
ખરાખર્‌ છે. પહેલી કહેલી ખે 5જ તથા 5% ખરાખર લીટીઓમઃ'થી આ 
₹૪ઝ તથા રડત બરાખર લીટીઓ ખાદ કરીએ તો, બાકી સજ તથા વૈક 
(૩ પ્રય. ષે.) બરાબર રહેશે. પણુ વજ તથા વૈક એકજ વઉ ગોળની 
નિજ્યાએ છે તેથી, તેઓ (૧૫ન્યા.પ્ર.) ખરાખર છે. હવે, બજ તથા 
વ બતે પ્રયક પ્રથક ઉં ની બરાબર છે તેથી, (૧ પ્રય. પ્ર.) તેએ અ- 
રસ્પરસ બરાબર છે. માટે, વૅ ની બરાબર બઈ લીટી છે અને તે કહેલા 
અ બે'દુથી દોરેલ છે. 

૧ આપેલા બિ'દુતે આપેલી સીધી લીટીના એક છેડા સાથે સાંધવું. તે 
છેડાને સંધાએલે। છેડે અને સાંધનારી લીટીને સાંધનારી લીટી કહેવી. 

ર્‌ સાંધનારી લીટીની ક્ેઇપણુ એક ખાજાએ સમબાજુ ત્રિકેણુ કરવે।. 

૩ પહેલા (નાના) ગોળનું મધ્યબિ'દુ સંધાએલે છેડે થાય અને આપેલી 
લીટી તે ગોળની ત્રિજ્યા થવી ન્ને૪એ. 

૪ આપેલા બિ'દૂની સામેની બાજુએ સમખાજા ત્રિકેોણુની જે બાજુ 
હોય, તે બાજુને આપેલી લીટીના સંધાએલા છેડાની પાર નાના ગોળના 
પરિધને મળતાં સુધી વધારવી ન્નેઇએ. 

પ સાંધનારી લીટીની સામે ત્રિકોણુતું જે શિરેબિ'દુ છે તે મોટા 
ગોળનું મધ્યબિ'દુ લેવું ન્નેધએ અને યાંથી તે, નાના ગોળના પરિધને અડતાં 
સુધી થયેલી લીટીને મો।ટા ગોળની ત્રિજ્યા લેવી ન્નેધએ. 

૬ સમખાજુત્રિકરાણુની બારીની બાજુને કહેલા બિંદુની પાર મોટા 
ગે!ળના પરિધને મળતાંસુધી વધારી તો, તે વધારો દોરવાની લીટી થશે, 

મતિજ્ઞા 3 જી કુત્ય. 

કાઈ આપેલી (મક તથા 5) ખે સીધી લીટીઓમાંની મોટી (મ૨) 
માંથી તાની (પ) ની બરાબર એક ભાગ કાપવાનું. 


(૨૬૦) 


સાધન. 


માટીના કોઇપણુ મ છેડાથી નાની જ ની અરાબર (ર પ્રતિ. પ્ર.) 
બચ સીધી લીટી દોરે. અને બે બિ'દુને 
મધ્ય બિ'દુ ધારીને બેરર ત્રિજ્યાએ (૩ 
સવી. પ્ર.) એક ગોળ દોરે. યારે આ ગે।* 
ળથી કપાએલ મેોટીનો ભાગ અેર્શનાની 
જ તી ખરખર છે. 





સેદ્તા. 

કેમકે, અરર તથા સઈ ઝકજ ગોળની ત્રિજ્યા છે તેથી તેએ 
(૧૫ વ્યા. પ.) બરાબર છે. અને જૈ તથા ગરશ (આશ. રચ. પ્ર.) બરાબર 
છે તેથી અર્શ તથા જી (૧ પ્રય. ષે.) બરાખર છે. 

૧ આપેલી બને લીટીઓ ભંતવાન ન્નેઇ:એ. 

ર્‌ નાની લીટીને વધારીને મોટી જેવડી કરવી હેય તો, મોટીને ત્રિજ્યા 
ધારી. ગોળ દોરવા. પછી ગોળના પરિધ સુધી નાનીને વધારવી. 

પ્રતિજ્ઞા ૪ થી પ્રમેય. 

ને, (૧૨ તથા ૨૬) ખે ત્રિકોણમાં એકની ( મજ તથા મઝ) 
ખે બાજળજુએઓ અતુક્રમે ખીન્નની (ર્‌ તથા 5” ) ખે ખાજીઓની બરાગર 
હોય, અને તે ખાજુઓના ( વજ તથા રસ ) અ'તર ખૂણા પણુ 
અર્‌ાબર રાય તે, વ્વ તથા રજ પાયા અથવા બાજીની ખાજળુાએઓ ખરાખર 
શરો (૧ ખા.*); વળી એક ત્રિકોણુના પાયા આગળના ( વતયા જ) ખે 
ખુણાએ અનુક્રમે ખીન્ન ત્રિકાયુના પાયા આગળના ( રશૈતથા 5 ) ખે ખૂણુ!- 
સબા જેઓ બરાબર ખાજુાઓની સામે છે, તેઓની (ઉં,ર્5 ની તથા જ ,૧ ની) 
ખબર્‌ાબર થશે (ર્‌ બા.); અને તે ત્રિકોણા પણુ બરાબર થશે (૩ ખા ). 
એ ખે ત્રિકોણાને એવી રીતે મૂકો કે, બસબર ખૃણાઓમાંથી ગમેક 





%£ બાબત. 


(૧૨૧) 

૨ ખ્ણાનું શિરોબિ'દુ બીન્ન મ ખૃણાના મ જ 
શિરોબિદુ ઉપર પડે.૨ અતે કહેલા બ- પ 
રોખર ખૂણાઓની આસપાસની ખાજુઓ /પ / 
માંડેલી એક રસ ખીનન ન્િકાણુમાં ઢ જ રૂ જ 
તેની ખર્‌ાખરની મે ખાજુ ઉપર્‌ પડે;* 
અને બજ તથા ₹*% ખરાખર્‌ ખાજુઓની ખાકીની ન્તેડ, ખેરવે તથાર્ચ 
રે નએ! મળી ન્નયછે તેઓની એકજ તરપૂ પડે.* 

ઝં તથાર્થ રિરેોબિદુએ તથા મવ અને ₹ર ખરાખર ખાજુએદ 

દ્‌ 
મળી નયછે. તેથી વે તથા ૧ બિંદુએ પણુ મળી જવાં નનેઇએ- જે તેએ! 
00 

ન મળે અતે ઊંચે અગર નીચે પડેતો એવ તથા *૨₹ ખાજુએ ખરા- 
બર્‌ થાય નહિ; અને તે ઉપતન્યાસષી ઊથડું યાય; માટે વં તથા રુ બિદુએઓ 
મળેછે. વળી, ર્ર ખાળુ મેષ ઉપર પડેછે અને બેક તથા 5% ખા- 
જનુએા એન ની એકન તરફ પડેછે. અને ૧૧% તથા ટટ ખણ 
બરાખરછે તેથી, ₹*% ખાજુ 95 ઉપર પડવી ન્નેઝએ. કેમકે, નને ઉપર 
ન પડતાં માંહે કે બહાર પડે તો, બંતથા્ ખણા બરાબર .યાય નહિ .એ, 
ઉપન્યાસથી ઊલડું થાય. માટે, ૨8 ખાજુ બળ ખાજુ ઉપરજ પડે. 

રજ ખાનુ અજ ઉપર પડે ષે, અને તેઓ ખરાખર છે તેથી, 3 
છેડો 5 ઉપર: પડવો જેઇએ. કૈં તથા રજ પાયાઓના છેડા મળી ન્‍ન- 
યછે તેથી એ પામાઓ પણુ મળી જવા ન્નેઇએન કમકે, નને તેઓ નહિ 
મળેતો, ઉચે અગર નીચે પડે અને એમ થવાથી તેઓ અવકાશ ધેરે. એ 


૧૦ પ્રષક્ષ પ્રમાણુથી ઊલડું પાય, માટે, તે બને પાયા મળી ન્નય છે અને 
તેથી ૮ પ્રય. પ્ર. પ્રમાણે તે ખને બરાબર છેજ. (૧ ખા. સિદ્ધથપ), 


વળી, શટ તથા દૂ ખાજુઓ અતુક્રમે ૧ તથા જજ ન્નેડે 


% પ્રથમ બિ'દુ અને ખાજુ મૂકવાની છટ વગ છૂટ વગર આધારે લેઈ શકાયછે. 

ૃ્ુવ્ઝશિક્ષકે કાગળના કડકાના આવાજ ખે ત્રિકોણા ખનાવી 
તેમાં આજ ખાળખોધ અક્ષરોથી સંજ્ઞા આપી એક ઉપર એક મૂકી ખતા્‌- 
વવા તેથી નિશાળીઆને જલદી સમજ પડરે્‌, 


કો 


મળી જયછે. તેથી (૮ પ્રય. પ્ર.) કૈ તથા વૈ ખણા ખરાખર છે; અને તેન 
વાજ કારણુથી 5 તથા જ ખણુાએ ખરાબર છે. (ર બા. સિદ્ધ થઈ). 

હવે, એક ત્રિકોણુની ત્રણુ ખાજીઓ અનુક્રમે બીનન ત્રિકોણની ત્રણુ 
ખાજુઓએ સાથે મળી ન્તય છે, તેથી તે ત્રિકોણા પણુ મળી ન્નયછે, માટે, 
તેએ (૮ પ્રય. ષ.) બરાબર છે એ સિદ્ધ. (3 બા.). 


પ્રતિજ્ઞા પ મી પત્રસેય. 


એક ઉં એ ૧) સમદ ખાજી ત્રિકોણુની (એવ તથા બેજ?) ખ્‌- 
રાખર બાજુએઓની સામેના (વ તથા જ) ખણા ખબરાખર છે ( ૧ ખા. ); 
અને ને ખરાબર બાજીુઓને ત્રીજી (વૈ વૈ ) ખાજુના (વે તથા વૈ) છેન 
ડાની પાર્‌ વધારી તો! તેઓના વધારેલા ભાગો અને ત્રીજ બાજુથી થયેલા 
(શકક તથા દાદ! ) ખણુાઓ પણુ ખરાબર થશે (ર્‌ બા.). 

ત્રીજ ખાજુના ૧ તથા ્વૈ' છેડાઓની પાર્‌ બવ તથા ગક ઝે 
બરાખર ખાજુઓતે (૨ સવી. પ્ર.) વધારે।. અને તૈ 
ખાજીઓમાંતી એકના વધારેલા વૈર્ક ભાગમાં 
ક્રાઈ,પણુ % બિંદુ લે. અને ખીજી બાજુના વ- 
ધારેલા ભાગમાંથી બૅ” ની ખરાખર (3 પ્રતિ. 
પ્ર. મર્મ કાપે।; વધારેલી ખાજીએ ઉપર એવાં 
લીધેલાં * તથા મે 'બિદુઓને ત્રિકોણુની ત્રીજી 
ખાનુના વ્યુહમ છેડાઓ 9, તથા વ,મે (૧ 
સવી. પ્ર.) સાંધે. 

છક તથા મમક ત્રિકોણુમાં મજ ખાજીુની ખરાખર અમ 
(આક. રચ. ષ.) રાખેલી છે; અને એૅજ તથા એય (ઉપન્યાસ પ્ર.) બ- 
રાખર છે; અને ત્ર ખુણા બતે ત્રિકોણામાં સાધારણુ છે તેયી જ પ્રતિ. 


ઇઝુ”આ પ્રતિજ્ઞાની આયૃતિ રચના ગુચવણુ ભરેલી છે કેમકે, એક 
ત્રિકાણુના કેટલાક અવયવે। ખીજ ત્રિકોણુમાં આવેછે; મારે શિક્ષકે કાગળ- 
ના કડકાના આવડા ખે જૂદા નનૂદા ત્રિકોણ ખનાવી તે ત્રિકોણા એક ઉપર 
એક કેવી રીતે રહેલા છે તે, તથા તેમાંના સરખા ખૂણા વગેરે અગો 
આપૃતિમાં ડયાં અને કેવી રીતે રહેલાં છે તે બતાવવાથી વિદ્યાર્થિને જલદી 
સમજ પડશે, 





(૧૩) 
પ) %% લીટી મમ તી, મજ ખૂણા મંમવ ખૂણાની અતે ગ૧% 
ખૂણા અવમ ખૂણાની બરાબર છે. 


હુવે, એષ તથા બૅર્મ બરાબર લીટીઓ માંથી બૅવ તથા અ% ખ- 
રાબર બાજુઓ બાદ કીધી તો, બાકીની વજ તથા વર્મ (3 પ્રય. પ્રે.) 


બરાખર રહેશે. તેથી, પાયા નીચેના વજ તથા જમે ત્રિકોણુમાંતી 
તજ તથા જજ ખાજુઓ અનુક્રમે વમ તથા ગર્વ ની ખરાખર છે; 
અને તે ખાજીઓના અ'તર્‌ ખ્ણા 5 તથા મે પણુ ( ઉપર સિહ્ધ કર્યી પ્ર.) 
બરાબર છે માટે, (૪ પ્રતિ. પ.) તે ત્રિકોણામાંતી વ જ ખાજુ સામેનો 
વષ ખણા તે, તેની બરાખરની કર્મ ખાજી સામેના વજ ખૂણાની 
બરાખર છે; ( આ બરાબર ખૂણાઓતે જ્જ તથા એવમ ઉપર કીધેલા 
બરાખર્‌ ખૂણાઓમાંથી ખાદ કરીએ તો ખાફી અવેજ તથા ગજવે ખૂ- 
શુ।એઓ 3 પ્રય. ષ. ખરાબર રહેરે. ૧ બા. સિદ્ધ થઈ.) અને ૧ ખાજા 
સામેનો ઉજ ખૂણા તે ગવ ખાજુ સામેના જવ કવી ખરાબર 
છે એ (ર ખા.) સિહ. 
મતિજ્ઞા ૬ ડ્રી મમેય, 

ને, (૧ મ ૧) એક ત્રિકોણુના (૧ તથા વ) ખે ખૂણાઓ ખકા- 
અર્‌ હોય તો, તેઓની સામેની (અ ૧ તથાર્ગ ૧) ખાજીઓ પણુ બ* 
રાબર થરે.* 

. જઝૈમકે, ને બાજુઓ ખરાખર નહિ હોય તો, ધારો કે, તેઓ માંહેલી 
એક અવે ખીજ ઝક કરતાં મોરી છે. માટે, માટીમાંથી મ 
નાની ઝઞૅજ ની બરાખર ૧5 (૩ પ્રતિ પ્ર.) કાપો. અને ઇૂ 
થ૬ (૧ સવી. પ્ર.) સાંધો, 


યારે, કવર, તથા એક ત્રિઠ્ઠાણામાં ૧૬ બાજુ કૅ ન 
અજ ની ખરાબર રાખેલી છે. અને વજ ખ'તે ત્રિકોણમાં સાધારણુછે. 
તેથી, ૧5 તથા વક ખાજુઓ અનુક્રમે મંજિ તથા વવ ખાજાઓની 
બરાબર છે. અને ૨૧% તથા મળત ખૂણા (ઉપન્યાસ પ્ર. બરાબર 

% જૈ પ્રતિસાએ પૈકી એકમાં આપેલી ખાખત ખીજમાં સિદ્ધ કરવી પડે, 


અને એકમાં સિદ્ધ કરવાની બાખત ખી%માં આપેલી હોય યારે તેઓ એક 
આઓજીતો ઊલટ પક્ષ કહેવાય. આ પ્રતિસા। પાંચમી પ્રતિર્ાનો ઉલટ પક્ષછે, 


(૨૧૪). 
છે. માટે, ૬4% તથા સઉ ત્રિક્રણા પણુ (૪ પ્રતિ. પ.) બરાબર 
છે. ખેટલે, આખાની સાથે તેનો એક ભાગ ખરાબર એ (૪ પ્રય. પ્રે.) 
અસ્ન'ભવિત છે. માટે ગંજ બાજુ કરતાં બે વૅ ખાનું મોટી નથી તેમ 
નાની નથી તે પણુ તેવીજ રીતે સાબિત કરી શફીએ, માટે તે બંને 
ગપર્સ્પરસ બરાખર છે. એ સિદ્ધ. 
૧ કાપવાનો ભાગ શિરેબિ'દુથી ન લેતાં નીચલા બિ'દુથીજ લેવે। ન્નેધએ. 
૨ મે।ટી બાજુમાંથી નાની બાજુની બરાખર ભાગ કાપીને જેમ ઉપર 
પ્રમાણે પ્રતિજ્ઞા સિદ્ધ કરીછે તેમ નાની ખાજુને મોટી બાજુના જેટલી 
વધારીને પણુ આ પ્રતિસઞા સિદ્ધ થઈ શકે. બનેમાં સરખી સિહ્તા 
લાગુ થરી. 


પ્રતિજ્ઞા ૭ મી પ્રચેય. 

એકજ ( મય) સીધી લીટી ઉપર્‌ અને તેની એકજ ખાનું તરદ 
જેની સીમાવાસીપ ખાળુઓ (એજ તથા બચ૬ અતે વૈક તથા ૧૨૬) 
ખરાખર થાય, એવા ( એજવ તથા બૅર્૬વ) ખે ત્રિકોણ કરી શકાતા નથી. 

નને, યઈ શકે તો, તે ત્રિકોણ કરો. અને ધારો કે,0.પ્રત્યેક ત્રિકોષુનું 
શિરોખિ'દુ ખીજ્ન ત્રિકોણુની બહાર્‌ પડેછે. 

જ તથા 5 બિદુઓને (૧ સવી, પ્ર ) સાંધો. વ- ર 
અર ત્રિકોણુની 4૨ તથા એક ખાજળુઓ (ઉપન્યાસપ્ર.) 
ખરાખર છે. તેથી, (રપ વ્યા. પ.) તે સમદ્રો ખાજા 


ત્રિકોણુ છે. માટે, તેના મવ ૬ ત્થા બજ ખણાઓ 


(પ પ્રતિ. પ્ર) ખરાબર છે. પણુ મજ ૬ ખણેા તેના ભાગ વક ખણા 
કરતાં (હ પ્રય.પ્ર.) મોટો છે. તેથી બજક તી ખરાખરતો એડી 
ખૂણા પણુ ઉજ ખૂણા કરતાં મોટા છે. અતે આખો ૧૩૧ ખૂણા 


હમભનજતત, ક. છૂ --૦જ-ન------------.*----૦------------ૂ---.ૂ---*------: --.. ..-... 


ડાઈ ખરા તત્વને ખે[ડું પ ધાયોથી કાંઈ સપણ અસભવિત જળ નીકળે 
ને તેથી મૂળના તત્વને ખરૂં માનવું પડે એવી સિદ્ધતાને ઊલટી સિર્ષતા કહૅ 
છે. સૂલટી સિહ્ધતાથી ઊલઢી સિદ્ધતા ઊતરતી ગણાય છે. આ પ્રતિસ્ના 
પણુ ઊલટી સિહ્તાથો સિદ્ધ ફરેલી છે, 

૧ જે બાળજુઓ એકજ બિ'દુમાંથી નીકળે છે અને સીમા કરનારીછે 
તે બાજુએ. 


(3૫) 


અઈ 5 ખૂણા કરતાં (હ પ્રય. પ્ર.) મોટોછે. માટે, ૧૬% ખણે 
નજ ખણુા કરતાં તો ધણૉજ મોટો છે. હવે, જવર્5 ત્રિકોણુમાં ૧૧ 
તથા વર્ડ બાજુઓ (ઉપન્યાસ પ્ર.) બરાબર છે. માટે, ૧૩% ત્થા વ- 
જ ખૂણા (પપ્રેતિ પ્ર) બરાબર છે. પણુ, વશજ ખૂણા ૧૧૬ ખણુ 
કરતાં ધણાજ મેટા છે એમ ઉપર સિદ્ધ કર્યું છે, એ અસ'ભવિત છે. મારે, 
એકજ સીધી લીટી ઉપર છીધેલા ખે ત્રિકોણો માંહેલા પ્રત્યેકતું રિરોબિ'દૂ 
જ્યારે ખીન્ન ત્રિકોણુની બહાર પડેછે, સારે તેઓની સીમાવાસી બાજીઓ 
બરાબર થઈ શુફેતી નથી. 

ર જે પ્રકાર. ધારો કે, એક ત્રિકોણુનું શિરોબિ'દુ 5 ખીજ ત્રિકોણુની 
માંહે પડેછે; યારે, અંક તથા મડ બાજુએ (ર સ્વી.પ્ર. ) વધારો અને 
જઈ (૧ સવી. પ્ર.) સાંધો. 


%મડ ત્રિકઠાણુની મજ તથા મર્ડ ખાજાઓ ઉપન્યાસ પ્ર. બરાબર 


'છે. તેથી તે ત્રિકોણુના પાયાની બહારના રૈ તથા પ ઝક 
૧૭૬૨ ખૂણા (પપ્રતિ પ્ર. ) બરાખર્‌ છે. પણુ 9» 
રક ખૂણા તેના ભાગ કક ખૂણા કરતાં ડે 
(૪ પ્રય. પ.) મેરા છે. માટે, શ ક ખૂણાની “ન્ડ ઝે 
બરાબરતોા ઉડ ખૂણા પણુ ઉજ ખૂણા કરતાં ક * 


મોટોછે. અતે **% ખણા કરતાં જેડેજ ખૂણે 

(૬ પ્રસ. પ્ર.) મોટો છે. માટેજ ખૂણા વજ ખૂણા કરતાં તો ઘણોજ 
મોઢા છે. હવે વડ ત્રિકાણુમાં વેજ તથા ૧૬ બાજુઓ ( ઉપન્યાસ 
ત્ર.) બરાબરછે. માટે, ૧૬% તયા વજ ખૂણા ( પ પ્રતિ. પ્ર ) બરા 
ખર્‌ છે; પણુ કડવી ખૂણા વવ ખણા કરતાં ધણાજ મોટોછે એવું 
ઉપર સિદ્ધ કીધું છે. એ અસ'ભવિત છે; માટે એકજ સીધી લીટી ઉપર 


કીધેલા ત્રિકોણ માંહેલા એકનું શિરોબિ'દુ નને ખીન્નની માંહે હોય તે! તે- 
એના સીમાવાસી ખાજીઓ બરાબર થઈ શકતી નથી. 


૩ જે પ્રકાર. ધારો કે, એક ત્રિકોણુનું શિરોબિ'દુ 5 ખીન્ન ત્રિકોણુની 
મજ બાજુ ઉપર પડેછે યારે એ સ્પટ છે કે, ગક તથા મડ બાજુએ 
( ૬ પલ. પ.) બરાબર નથી. દ્રો 


માટે,*કોઈ પણુ ષકારમાં જેનો સીમાવાસી ઈ 
બાજુઓ બરાબર છે એવા બે ત્િકોણો કહેલી 
લોટીની એકજ બાજીઃએ કરી શકાશે નહિં ઞ ર્‌ 


(૧૬ 


પ્રતિજ્ઞા ૮ મી પ્રમેય. 
ને, (સંક 5 તથા ર્ેજરું) બે ત્રિકેણામાં એકની (મતે તથા વજ ) 
ખે બાજુઓ અનુકમે બીન્નની (ટજ તથા જર) ખે બાજુઓની બરાબર 
હાય, અને (પ5) પાયો પણુ (ફૈટુ)ે પાયાની બરાબર હોય તે; બરાબર 
ખાજુઓથી થયેલા વે તથા * અંતરખણુા બરાબર થશે. 
જુમકે, મંત્ર ત્રિક્ઠાણુ ઉપર રજુ ત્રિકોણુને એવી રીતે મૂકો કે, મે 


બિ'દુ ઉપર ર્ર બિદુ પડે, અને મજ પાયા ઉ- પ, ષ્ 

પર ફૂટ પાયો પડે, તેથી ઉ અને 5 બિદુઓ 

મળી જશે. ને એ ખે બિ'દુઓમાંથી એક બિંદુ ર 7 
ખીન્નની બભણાર્‌ કે માંહે પડે તો, પાયા બરાબર ઝે વ કૂ નો 


નહિ થાય અને એ ઉપન્યાસથી ઉલડું થશે માટે જ અને 5 બિ'દુએ મળી જશેજ. 

હવે, બંને ત્રિક્રેણામાં શિરો બિ'દ્‌એ પાયાની સકજ તરમકૂ પડે, અને 
મક તથા રટજ અને વેજ તથા 5 ખરાબર બાજીઓ સીમાવાસી થાય 
તો * શિરેબિ'દ વે રિરેબિદ ઉપરજ પડવું જેઇઇએ. કેમકે, નને તેમ ન 
પડે તો, તે બને નૂદાં નદા પડે; એ, ૭ મી પ્રતિસ્ાથી ઉલટું થાય. માટે 
મંત્ર તથા વૈક ખાજાઓ 3% તથા %5 ખાજુઓની સાથે મળી ગઈ. 
તેથી, તેની વચ્ચેના ગવ તથા જર ખૂણા ( ૮ પ્રય. પ. ) બરાબર 
છે એ સિદ્ધ. 

૧ આ પ્રતિસામાં માત્ર અંતરખૂણા બરાબર કર્યા છે. પરંતુ પછી 
શ્રોથી પ્રતિજ્ઞાની સકાયથી બાકીના ખૂણાઓ તથા બને ત્રિકોણ બરાબર થાય. 

(બીજ રીતે) આ પ્રતિજ્ઞા નીચે પ્રમાણે પણુ સિદ્ધ થઈ શકેછે. 

ત્રિકોણુના પાયા (જ અને ર5) ઉપરાઉપરી પડે, બરાબર બા- 
જુઓ સીમાવાસી થાય, અને ત્રિકોણો વિરૃદ્ધ બાજુએ પડે. 

વારે, વ્મ શિરોબિ'દુઓને સાંધે એવી વૈર્ગી સીધી લીટી (૧ સ્વી.પ્ર.) 
રારે. (તેથી આપૃતિ રચના નીચે પ્રમાણે ત્રણુ ન્નૂદી ન્ન્દી રીતે થશે.) 


૧ લું ધારે કે, વર્ગ લીટી પાયાને છેદેછે. જ જ 
હવે, ર ત્રિકોણુ તે મગજ ત્રિકોણુ 
થયો. તેથી, જ શિરેબિ દુ આગળ, 5 નૂ 
ખાજા તે બમ સ્થળે અને 5% તે મ મ મં ક 


સ્ત્રળે પડેછે. વગમ તમરા ૧8 (ઉપન્યાસ 
પ્ર.) બરાબર છે. માટે, ૧મ તથા ઝમ રમ 


(૧૭) 


ખરાખર છે. તેથી મવ ત્રિકોણુ (રપ વ્યા. પ્ર.) સમદીબાજા ત્રિકાણુ 
યય. માટે, તેતા વર્મ તથા ૧મમ ખૂણાઓ (પ પ્રતિ. પ્ર. ) બરાબર 
છે. તેમજ વૈક તથા જડ (ઉપન્યાસ પ્ર. ) બરાબર છે. અતે 55 ની 
બરાબર મેજ છે માટે, મવ ત્રિડ્ઠીણુમાં વેળ તથા ગજ ખાનુઓએઓ 
ખર્‌ાબર થઈ. તેથી (ર૫ વ્યા. પ્ર.) તે સમદીબાજા ત્રિકોણુ થયો. માટે, 
તેના મવ તથા જમ ખૃણાઓ પણુ ( પ પ્રતિ. પ્ર.) ખર્‌ાબર છે. 
આ ખરાખર ખૂણાઓ પહેલા બરાબર કરેલા ખૂણાઓ સાથે મેળવ્યા તો, 
ખાખા વેજ તથા એમજ ખૂણાઓ ( ર પ્રય. પ્ર. ) બરાબર થશે? 
અને ગળ% ખૂણે તે, રજ ખૂણાની બરાબર છે તેથી મવેજ તથા 
દાન ખૂણાગ્મો (૧ પ્રય. પ્ર.) બરાબર છે એ સિદ્ધ. 

ર જાં ધારો કે, વર્મ લીટી મળી ગયેલા પાયાની બહાર પડેછે. 
ઉપર ખતાવ્યા પ્રમાણે નમત્ર સમદ્દી ખાજુ ત્રિકોણ છે. તેથી, વમ 
તથા વચ ખૂણાઓ (પ પ્રેતિ. પ્ર) બરાબર 


દે 
છે. અતે માંહે નો. વેવ ત્રિકોણુ પણુ સ- 
મર્દ ખાજા ત્રિકોણુ છે. તેથી, મવ તથા ઝા ર 
જવ ખણાઓ ( પ પ્રતિ. પ્ર. ) બરાબર છે. અ. 


આ બંને ખરાબર ખૂણાઓ પહેલા ખરાબર કરેલા 

ખૂણાએમાંથી બાદ કરે તો, ખાફી બવવી 

તથા મજ ખૂણાઓ, (૩ પ્રય. પ્ર.) બરાબર રહેશે. અને ગમ ખૂણે 
એ ર૪૩ ખૂણાની ખરાખર છે તેથી સવક તથા ર૧. ખૂણાઓ (૧ 
પ્રસ. પ્ર.) બરાબર છે એ સિદ્ધ. 


૩ જાં ધારે કે, વર્ગ લીટી પાયાના કોધઇપણુ એક છેડાની પાર 
ન્તયછે. વજ તથા વમ લીટીઓ ( ૧૦ પ્રય. પ્ર. ) 


નમ સાથે મળી જવી ન્ેઇએ. અને મગૅ્વ સમદ ધે 

ખાજુ ત્રિકોણુછે તેથી પાયા આગળના વ તથાર્ગ ખૂણા કે 

(પ પ્રેતિ. પ્રે.) બરાબર થશે. અને મ ખૂણે મ વ ફ્ 
રી 


તે % ખૂણાની ખરાબર છે તેથી ક તથા ખૂણા 
(૧ પ્રસ. પ્ર,) બરાબર થયા એ મિદ્ધ, 


(૧૮) 


પ્રતિજ્ઞા ૬ મી કૃત્ય. 
કોઈ આપેલા (ઉજ) સીધી લીટી ખુણાતે દુ*્ભાગવાનું. 
સાધન. 


મક ખાજુમાં કોઈ પણુ 5 બિ'દુ લે. અને બજે માંથી બર્ડ ની 
સ 


ખરાખર્‌ (3 પ્રતિ. પ્ર.) ર્શે કાપો. ૬૨ (૧ ઝ્વી. 
પ્ર.) સાંધો. અને તે ઉપર મં ની સામેની તરક 5% 
શૈ સમખાજા ત્રિકોણુ ( ૧ પ્રતિ. પ્ર.) કરો અનેબે 
તયા બિ'દુઓને ( ૧ સવી. પ. ) સાંધો. એટલે, સે 
ઉ સાંધનારી લીટી કહેલા વજ ખણાતે દુભાગેછે. 

« સિષહ્તા, હવ 
જમ તથા જમ ૨ ત્રિકોણામાં મથ તથા મ ₹ 
ખાજાઓ ( આફ. રચ. પ્ર. ) ખરાખર છે; બજ ખાજુ બને ત્રિકોણમાં 
સાધારણુ છે. અને જક તથા જ (હ જટ સમખાજા ત્રિકોણની બાન 
જુઓ છે માટે ર્‌૪ વ્યા. પ્ર. ) પણુ ખરાબર છે. મારે, બમડ તથા % 
મર્ડ બણાએ ( ૮ પ્રતિ. પ્ર. ) બરાબર છે. તેથી 5% સીધી લીટી કહેલા 

નમ ખૂણાને દુભાગે છે એ સિદ્ધ. 

૧ અ પ્રતિત્તા સિદ્ધ કરવામાં એ અગથવતું છે કે, સાંધનારી જટ 
ભીટીની જેણી તરક કહેલો "ખૂણા હોય તેની ઉલટી તરક સમબાજુ ત્રિકોણ 
કરવો. નહિતેો, સમખાજુ ત્રિકોણુનું જ શિરોબિંદુ કહેલા ખૂણાના મે શિ- 
રેબિંદુ સાથે કદાચ મળી ન્નયતેો।, બે % સાંધનારી લીટી યશે નહિ અને 
તેથી સાધન પણુ થશે નહિ. 

ર્‌ તો પણુ જે ખ્રકારોમાં સમખાજા ત્રિકેણુનું શિરેબિંદુ કહેલા ખુન 
છના શિરેબિંદુ સાથે મળી જતું નથી, તે પ્રકારોમાં ૪ર સાંધનારી 
ભીટીની જે તરફ કહેલો ખૂણા છે, તેણી તરક સમબાજા ત્રિકોણુ કીધાથી 
મા કૃસનું સાધન થઈ શકેછે. જે ખે સ્થિતિઓમાં શિરેબિદુ આવે, તે ખે 
મ્ષિતિઓને વાસ્તે નીચે પ્રમાણે સિદ્ધતાની જરર છે. 


* ઝ પ્રતિસ્તાની સહાયથી ખેનો ધાત કરવાથી જે સ'પ્યા આવે તે 
સખ્યા જેટલા એક સીધી લીટી ખૂણાના સમાન ભાગો થઈ શકે. 





(૨૪૦ 


૧ લું ધારો કે, સમબાજુ ત્રિકોણુતું શિસેબિદુ કહેલા ખૂણાના શિ- 
રોબિદુની માંહે પડેછે. 

ઉપર જે સિહ્તા આપીછે તેમાં કાંઈપણુ 
'ેરપ્રાર કયોવિના અહીં બરાબર લાચુ થશે.. 





ર જાં ધારો કે, સમબાજા ત્રિકોણુનું શિરોળિ'દુ કહેલા ખૂણાના શિ- 
રેબિ'દુની બહાર પડેછે; 


આ પ્રકારમાં જમે લીરીને. વધારીશું તો તે, કહેલા ખૂણાને દુભાન 
મગરે, કેમકે, ૬-3 ત્રિડાણુની ત્રણુ બાજાઓ છૂ 
અનુક્રમે ર્જ્ઝ ત્રિકાણુની ત્રણુ ખાજુઓની' 
(₹જ તયા જરર સમખાજુ વિકોણુની બાજુ- 
એ છે માટે, ર૪ વ્યા, પ્ર. અતે મર્ઈડ તથા 
મર્ટ આકૃતિ ર્ચ. પ. અતે જમે ખતેમાં 
સાધારણુ છે માટે) બરાબર છે. તેથી 5૧ 
તથા ફૈળ્મ ખૂણા ( ૮ પ્રતિ. પ્ર.) બરાબર છે. તસ 
ભળી, ૨ તથા રેમ ત્રિકોણમાં પણુ ૬ 8 તથા ફક બાજાએ બરાબરછે, 
2% ખતને ત્રિકોણામાં સાધારણુ છે. અને ૬પ તથા રૂજમ ખૂણા બરા- 
ર છે. મારે, *મ તથા રમ પાયાઓ ( ૪ પ્રતિ. પ્ર.) બરાબર છે.અને 
ક તયા શમઝ ખુણાએ પણુ બરાબર છે. ટ 
હુવે, ૬મમ તથા શૈમમ ત્રિકોણામાં ડમ તથા શે બાન 
જુએ બરાબર છે. અર્થ બંનેમાં સાધારણુ છે. અને મ આગળના બંને 
તરફૂના' "ખુણા બરાબર છે માટે ઉમમે તથા ટ્મમ ખૂણાએ (૪પ્રતિ. 
પ્ર. ) બરાબેરછે. અને તેથી ૧% ખૂણો એમ થી દુભગાયો એ સિદ્ધ, 
મતિજ્ઞા ૧૦ મી કુત્ય. 
એક. આપેલી (8૧) અંતવાન સીધી લીટીને દુપ્ભાગવાવું- 


૧ અમિત કે અનત સીધી લીટી દુભાગી શકાય નહિ કારણું 9, 
તેતા માપની હદ નથી, 





(2૦ ) 


સાધન, 
આપેલી મ્વે સીધી લીટી ઉપર એક ળતે સમખાજુ ત્રિકેણુ 
(૧ પ્રતિ. પ્ર.) કરો. અને મેજ ખૂણાને (હ પ્રતિ. જ 


પ્ર.) દુભાગો. અને દુભાગનારી લીટીને કહેલી લીટીમાં 
(5 આગળ) મળતાં સુધી (રસ્વી. પ્ર.) વધારા. આ 
(55) લીટી કહેલી બેવ લીટીતે 5 બિંદુ આગળ ઝં ૪ વે 
દુભાગે છે. 
સિર્ષતા. 

ગક ડ તથા વજ ત્રિકાણામાં બક તથા વક બાજુએ ( આગ. 
રચ. પ.) બરાબર છે. અતે જડ બંતે ત્રિકોણમાં સાધારણુ છે. અને બક 
તમા વૈક ખણુા પણુ (આક. રચ. પ્ર.) બરાબર છે. માટે, બેડ તથા 
લ પાયા (૪ પ્રતિ. પ્ર ) બરાબર છે. એટલે, બર્થ સીધી લીટી ડં બિંદુ 
ખાગળ દુભગાગ્મેલી છે એ સિદ્ધ. 


પ્રતિજ્ઞા ૧૨ મી કૃત્ય. 


એક આપેલી (મવ) સીધી લીટીમાં એક આપેલા (ક) બિંદુથી આપેલી 
ભીટી* ઉપર લંખ દોરવાનું. 
સાધન. 
આપેલી સ્ત્ર લીટીમાં કોઈ પણુ 5 બિંદુ લો અને જઈ તી બરાબર 


વફ (૩ પ્રતિ. પ્ર.) કાપે; નર ઉપર્‌ એક જફ કે 

સમખાજા ત્રિકોણુ (૧પ્રતિ. મ.) કર્‌ા. અતે "વે 

(૧ મ વી. પ્ર.) દોરો. એટલે, તે લીટી કહેલી લીટી ઉપર 

લંખ છે એવું સિદ્ધ થશે. જ ક 


સિદ્દધતા, 
કેમકે, ૬0 તથા ફવ ત્રિકોણમાં 53 નેશ ખાજુઓ સજ 
સમખાજુ ત્રિકોણુની બાજુઓ છે માટે, (ર૪ વ્યા. પ્ર. ) ખરાબર છે. અને 
૪% ત્યા ૨% બાજીઓ ( આપુ. રચ. પ્ર. )? ખરાખરછે. અને ઉજ ખંને 
ત્રિકોણમાં સાધારણુ છે. મારે, ૬ તથા શૈજ બરાબર બાજાઓની સામેના 


૪% તથા રજ ખૂણા (૮ પ્રતિ. પ.) બરાબર છે. તેથી, આપેલી અવ 
સીધી લીટી ઉપર જૈ બિદુ આગળ ૧% (૧૦વયા.પ્ર.) લેખ છે એ સિહ. 


(૨૧) 


૧. આપેલી સીધી લીટીમાં અતતવાન તથા અમિત (અન'તવાન) સીધી 
લીટી એ બંનેનો સમાવેશ થાય છે. 

ર. આપેલી લીટી કદાપિ અ'તવાન હોય અને તેની અદરતું બિદુ 
એક છેડા ઉપરજ આપ્યું હોય તે, તે છેડા તરક તે લીટીને ર્‌ જ સવી. પ્રમાણે 
થધારીને આ પૃયનું સાધન થઈ શકે. 


પ્રતિજ્ઞા ૧૨ મી કૃય. 


કોઈ આપેલી અનિયમિત સીધી લીટી બવે ની બહાર એક (૧, બિંદુ 

*પેલું છે, યાંથી આપેલી લીટી ઉપર એક લખ ઊતારવાનું, 
સાધન, 

આપેલી લીટીની ખીજ બાળી તરૂ કોઈ પણુ મે બિંદુ લે અને વૈમે 
(૧ સવી. પ્ર.) સાંધો અને જ મધ્યબિંદુ 
ધારીને વર્ગ ત્રિન્યાએ આપેલી લીટીને 
% તયા બિંદુએમાં કાપે એવું એક ગાળ 
(૩ સવી. પ્ર.) દોરે. અને વદે તથા વૈ 
(૧ ટ્વી. પ્ર.) સાંધો, હવે, ગોળના પરિધથી 
કપાએલી રજ લીટીને 5 આગળ (૧૦ પ્રતિ. 
પ્ર.) દુભાગો અને કહેલા જં બિંદુથી દુભાગ 
બિંદુ સુધી ૬ સીધી લીટી (૧ સ્વી.પ્ર.) દોરે. 
એટલે આર્જ ઈ લીટી દોરવાનો લખ થશે. 

ટ સિહતા. ર 

ક્રમકે, ૬૬% તથા ૬5% ત્રિડઠણાની કૈક તથા કવી બાજુએ ગે!- 
ળની ત્રિજ્યાઓ છે માટે (૧૫ વા. પ્રે ) બરાબર છે. અને શેડ તથા ૬% 
બમ્ાબર રાખેલી છે. અને જ બંતેમાં સાધારણુ છે. તેથી રક તથા % 
ઈક ખણા (૮ પ્રતિ, પ.) બરાબર છે. માટે બવ લીટી ઉપર્‌ વૈ (૧૦ 
વ્યા. ષ ) લંબ છે એ સિદ્ધ. 

૧. આ પ્રતિસામાં એ અગવનું છે કે, આપેલી સીધી લીટી લ'બાર્ઈમાં 
અનિયમિત નેઇઃએ* 

પ્રતિજ્ઞા ૧૩ મી પ્રમેય. 

જ્યારે એક (૬૧) સીધી લીટી ઉપર ખીજ (ઝવ) સીધી લીરી પઠડી- 

ને તેની સાથે ખણા કરેછે, યારે તેઓ ખે કાટ”'મણા છે. અથવા તેઓને 





(2૨) 


સવળા બે કાટખૂણા બરાબર છે. * ક ન 
(પહેલી આયૃતિ) નને ઝવ સીધી 

લીટી ૬જ લીટી ઉપર લ'બ હોય ું 

તો, મવ ત્થા ગૅવટ "ખુણુ। યા ન સટ ન જ 


(૧૦ વ્યા. પ્ર) કાટખણા છેજ. (પેહલી આકૃતિ) (બીજી આકૃતિ) 
પણુ નને મેવ લ'બ ન હોયતો,(બીજી આપૃતિ જએ) દો ઉપર વે બૅંદુથી 
(૧૧ પ્રતિ. પ્ર.) વર્ર લ'બ દોરે. અને તેથી ૪ર તથા જ્વર ખણા (૧૦ 
વ્યા. પ્ર.) કાટખણુા થયા. પણ દ! ણે તવમ તથા ઞ્જરડે ખણુ। મડ 
ળીતે થયેલે। છે. હવે, આખા જ્વર ખૃણામાં ફૂડ ખૂણે મેળવે. તેમ જજર્ડુ 
“ખૂણાના ભાગ કર્મ તથા મનર ખણુાઓમાં પણુ ર્તઈ “ખણે। મેળવા 
એટલે, જર તથા રવર તો સવોળો ( ર પ્રય. પ્રે. ) મ તથા ગવ 
તથા ફવ એ ત્રણુ "ખૂણાના સરવાળા હરાબર થશે. 

વળા, તમ ખભે ઇનર તથા ફેતમ ખૂણા મળીને થયેલો છે. એ- 
ઓમાં વેજી ખૂણે મેળવો એટલે, ડવમ ત્ષ્રા ગવક ખૂણાઓને। સવીળે 
સ્કરદ તથા રકમ અતે જૅક ઝએ ત્રણુ ખણાના સવાળા બરાબર થયે; 
પણુ , જરર તથા ફવ ખૂણાઓએઓને સર્વીળા આજ ત્રણુ ખણાના સવાળાની 
બરાબર આપણે ઉપર કરી ગયા છીએ, તેથી, ૬વમ તથા ઝઞૅવજ ખૂણા- 
એને -સવાળે જરર તથા ફેક ખૂણાના સવીળા બરાબર છે. અને જરર 
તથા શનઈ ખૂણાઓને સર્વીળા ખે કાટખૃણા। ખરાબર છે. તેથી, કવ 


તથા અવેજ પખૃણાઓને સર્વીળા પણુ ( ૧ પ્રય. પ્ર. ) બે કાટખણુ। બર્‌ા- 
ખર્‌ છે એ સિહ્દે. 

(ખીજ રીતે) અથવા આ પ્રતિસઞા સિદ્ધ કરવામાં આઠમા પ્રયક્ષ- 
પ્રમાણુના ઉપયોગ કરવાથી સ્પટટ જણાશે કે, વગે તત્રા મવ પયૂણા- 
આનો સવીળે। જર્રતથા દેય૪ ખૂણાના સવાળા ખબરાખર છે. અને ૧૧૨ તથા 
રયર “ ણાતો સવીળા (૧૦ વ્યા. પ્ર.) બે કાટપ્પણા બરાબર છે મારે જયમ 
તથા બય# ખણાનેો સવોળે પણુ (૧ પ્રય. પ્ર.) ખે કાટખૃણા બરાબર છે. 


પ્રતિજ્ઞા ૧૪ મી પ્રમેય. 
નને, ( વજ તયા વર્થ) ખે સીધી લીટીએ એક ખીજી ( બ ) 


સીધી લીટીને એકજ (ઉં) બિ'દુ આગળ અને વિરૂદ્દ બાજીઓ તરપ્ર મળીને 
જે ખૂણાએ કરે, તેઓને સવીળોા ને ખે કાટખૂણા બરાબર હોય તો, તે: 


થકે તથા વૈ સીધી લીટીઓથી એક(કડ) અખ'ડ સીધી લીટી થશે. 


(23) 


કેમકે, એમ પારે કે, વેજ સીધી લીટીને વક વધારો તથી, પણુ 
ન? છે. યારે, જવમ તથા મવડે ખણુાઓનેો મ 
સર્વીળા (૧૩ પ્રતિ. પ્ર.) બે કાટખખણા બરાબર 


છે; પણુ ઉપન્યાસ પ્ર. વવગ તથા ગૅવરડ રી 
ખૂણાના સરવીળા ખે કાટખૂણા ખરાખર છે; દ્ર ર 


માર, વવગ ત્થા સવથ ખણાએતો સરવાળે મ 


(૧ પ્રય. પ્ર.) કેમે ત્થા મવ ખૂણાના સર્વીળા ખરાબર થયો આ બ- 
રાબર પરિમિતોમાંથી જમ ખૂણા ને બનેમાં સામાન્ય છે તે બાઢ કરો 


એટલે, મેમર તથા બજ ખૂણા બાકી રહેશે તે (૩ પ્રશ. પ્ર. ખરાખર 
રહેશે. પરંતુ, મર્ડર ખૂણા બળ ખૂણાનો ભાગ છે તેથી, ભાગ આખાની 
ખરાખર થાય એ (દ પ્રેસ. પ્ર.) અસંભવિત છે; માટે, રર એ વૈક તે 
વધારે નથી. અને તેજ પ્રમાણે એવું સિદ્ધ થઈ શકશે કે, ૧5 વિનતા ખીજી 
%્રાઈપણુ લીટી તેનો વધારા તથી. માટે વજ ની સાયે વર્ડ મળ્યાથી એક 
અખડ સીધી લીટી થાયછે એ સિદ્ધ.* 
મતિજ્ઞા ૧૫ મી પ્રમેય. 
નને (મતે તમા જઈ) ખે સીધી લીટીઓ એક ખીન્ને છેદે તો, સામ 
સાસેના (મજ તથા જડે ભને ૧8 તથા મટ) ખૂણાઓ બરાબર થટ 
૨£ સીધી લીટી બેવ સીધી લીટી ઉપર પડેછે તેથી, મર્રેજ તથા 
મજ ખૂયાઓનેો સવાળેા (૧૩ પ્રતિ. પ્ર.) ખે કાટખૃષ્યા બરાબર છે; અતે 
મરૈ સીધી લીટી જ સીધી લીટી ઉપર પડેછે, તેથી જ્ફક તથા વર્ડ 
ખૂણાઓનેો સવીળા પણુ (૧૩ પ્રેતિ. પ્ર.) ખે ડડ 
કાટખૃણા બરાબર છે; તેથી ગર્શજ તથા કર્જ ન્ન ટ્રે ₹ 
ખૃણાએનેો સવોળેો (૧ પ્રસ. પ્ર. વ:્ટેજ તથા 
નમદેફ ખુણાના સવાળા બરાબર છે. આ ખને ખરાબર સવાળામાંથી ્જ્ર્ન 


જે બતેમાં સામાન્ય ખૂણે છે તે બાદ કરો એટલે, બાકી મરક તથા કર્ર 


%* ઉલટી સિદ્ધતાથી સિદ્ધ કરેલ છે. 


... 


(૨૪) 
ખૂણા જેએ સામસામે છે તે (૩ પ્રય. પ્ર.) બરાબર રહેરો. અને એજ 


પ્રમાણે જરૈત્ર ખૂણા બઈ ખણાની બરાબર છે એવું સિદ્ધ થશે. 


પ્રતિજ્ઞા ૧૬ મી પ્રમેય. 


ને કોઈ (વંમ્ૅકે) ત્રિકરાણુની એક (વર્ક) બાજુને વધારી તે।, બહારનો 
(પ%₹) ખ્ણે, માંહેના (કવ) ખૂણાની સામેના (વમેજે અથવા બજે%) 
ખૂણા માંહેલા કોઇપણુ એક ખૂણા કરતાં મોઢો છે. (પ્રથમ વેમજ ખૂણા ક- 
રતાં મજ નમૃણે। મોટાછે એવું સિદ્ધ કરીએ.) 

જુમકે, ગક બાજીને ર્ર આગળ (૧૦ પ્રતિ. પ.) દુભાગે, અને રે 
(૧ સવી. પ્ર.) દોરે।. વળી, વર્ર ને (ર્‌ સવી. પ્ર.) વધારે! અને તેમાંથી વર્ર 


દ 
ના જેવડી રૈ” (૩ પ્રતિ. પ્ર.) કાપો. અને જવ કા રટ પ 
(૧ સવી. પ.) સાંધે. 
રઝ થુ ક ૯ હ 
જ તથાએશેથે ત્રિકોણામાં જર તથા શળ ત જૂ - ૪ 

દ ઝુ 

ખાજીઓ અતુકમે (આજૃ. રચ. પ્ર.) ગેર્શ તથા શૈવ 

મી 


ખાનુઓની બરાબર છે. અને ર ખૂણે! (૧૫ પ્રતિ. પ્ર.) ઝર ખૂણાની 
બરાબર છે. માટે, રા] તથા વગ ખુણા (૪ પ્રતિ. પ્ર) ખરાબર છે. 
રજ ખૂણાકરતાં મજ ખૂણે (હ પ્રસ. પ્ર.) મોટોછે માટે, રર્ટન ખૂણા- 
ની ખરાબરના વ્મજ ખણા કરતાં પણુ બજ ખૂણા મોટો છેજ. 

૧ આ પ્રેતિસા સિદ્ધ કરવામાં ત્રિકોણુની માંહૅના જે ખૂણા કરતાં 
ખહારતો ખૂણા મોટો કરવો હોય, તે ખંતે ખૂણાની સાથે તે ત્રિકોણુની જે 
ખાજા નનેડાએલી હોય, તે બાજુને દુભાગવી ન્નેઇએ. 


છત્ઝ્જ્ૅ્ઝુઆ આપૃતિમાં મજ ખાજુતે વધારયોથી થયેલો બહારનો 
નજમ ખૂણો (૧૫ પ્રતિ. પ્ર.) બજક ખૂણાની ખરાબર છે. તેથી, ૧%મ ખૂણો 
પણુ માંહેના કમક ખૂણા કરતાં મોટો થશે. 


(૨૫) 


અથવા. 

આપેલા (વળી) ત્રિકોણુનો બહારનો (બજ ૬) ખણે માંહેના (સેવકે) 
ખૂણા કરતાં મોઢા છે (એ ખા. સિદ્ધ કરીએ), જે 

ઉપર કહેલા નિયમ પ્રમાણે તે બને બન 


ખૂણા સાથે જેડાએલી વજ લીટીને 

ર્‌ આગળ (૧૦ પ્રતિ. પ્ર.) દુભાગો 
0 ૪ 

અને બેરર (૧ સ્વી. પ્ર.) સાંધો. વળી 

જુ 

મ તે (ર્‌ સવી. પે.) વધારે. અને 
ક ક ૧ ૯ ક મિ 

તેમાંથી બ્ર જેવડી રજ (૩ પ્રતિ. પ્ર.) કાપે. અને પજ (૧-૫૦ ધ્ર.) સાંધો. 

અતે ઝજ (ર સવી. પ્ર,) સાધો. 

%ુમ3, જર્રજ તથા મર્ડ્ન ત્રિકોણમાં ૨% તથા જ બાજાએ (આફકુૃ. 
રચ. પ્ર.) અનુકમે ચર્દ્‌ તથા ર્રૈમ બાજુઓની ખરાખર્‌ છે અને જર્રજ ખણેા 
(૧૫ પ્રતિ. પ્ર.) ગર્દેથ પ્યૂણાની બરાબર છે; માટે, (૪ પ્રતિ. પ્ર.) દક 
તથા મય પ્ણ ખર્‌ાખર છે; પણુ, કંજજ ખમણ કરતાં ટજ "ખૂણો (હ ષન 
ય. પ્ર-) મોટો છે; માટે, મથે ખૂણા કરતાં ૬% ખૂણા પણુ સોટો છેજ, 
અને રજ તથા અજ૭ ખણા (૧૫ પ્રતિ. પ્ર.) ખરામર છે, માટે, ભયરરે 
ખૂણા કરતાં મજ ખૂણે મોટો છે અને ઝથર્ફુ પપણા તેજ અય% ખૂણે છે 
મારે, ઝન% ખૂણા કરતાં જટ ખૂણો મોટો છે એ સિદ્ધ. 





ર રી ------------*. કૂૂ--નન્ન્ન્ન્ન્ન્ક 


ઇઝ” આ સિદ્ધતા ઉપરથી વિધાથિઓ નેશ કે, જે ઉપન્યાસમાં 
સજ ને બદલે મજ લીટી વધારવાની કહી હોતતે!, તેથી થએલે બહારનો 
ઢ%મ ણો માંહેના સય "મૂસા કરતાં મોટો છે એમ પણુ સિદ્ધ થયુ. 
પ્રતિજ્ઞા ૧૭ મી પ્રમેય. 
એક (ઉએે૧) ત્રિકોણુના જાઈ પણુ ખે (3 તથા જ અથવા ૧ તથા 
જ અથવા સે તથા ૧) ખણાએતે સવોળે ખે કાટખણા કરતાં શ્મોછોછે. 
કહેલા સ્રણાએ પૈકી કોણ (મ) ક શિરે।બિ'દુમાંથી કે (3૧3) 
ખાજીુને (ર સવી, પ્ર.) વધારે તો, ' સત્રડ મ 
ખહારતો ખુણા માંહેના બે ખૂણા કરતાં 
(૧૬ પ્રતિ. પ્ર.) મેટા છે. તે બંનેમાં એવા 
ણુ મેળવીએ તો, ગજ તથા ર્વ _ 
“""ણાઓને! તકપ્કન”” 


* (૨૬) 


સરવાળા કરતાં (૪ પ્રય, પ.) મોટો થશે. અને બઉ તથા ગક ખ્‌- 
ણા।ઓને સવીળા (૧૩ પ્રેતિ. પ્ર.) બે કાટખૂણા ખરાબર છે. તેથી, તથા 
ગજ ખણાએઓને સવીળા ખે કાટખણા કરતાં ઓછો છે. 

તેજ પ્રમાણે વે તથા વજ ખૂણાઓને। સરવાળા ખે કાટખૂણા કરતાં 
ઓછો થશે, 

વળી, ને વૈ બિ'દુની પાર વૈક તે વધારા તો, એવું સિદ્ધ થઈ શકશે 
કે, ૧ તથા મે ખ્તાઓનો સવીળે બે ક:ટખણા કરતાં ઓછે થશે. 

૧. એ અગવનું છે કે, ત્રિકોણની માંહેના જે બે ખણાઓને સવોળે 
મ કાટખૂણા કરતાં આછોછે એમ બતાવવું હોય, તે ખૂણાના હરકોઈ શિ- 
શબિદમથા (કલે કરનારી ગમે તે બાજુને વધારવી નેઇએ. બાજીના 
ત્રીજ ખણાના શિરોખિ'દુમાંથી કોઈ બાજુને વધારવી નહિ. 


પ્રતિજ્ઞા ૧૮ મી પ્રમેય. 
ફોઈ પણુ (ઉમ૧) ત્રિકોણુમાં જેને એક (મેવ) ખાજી ખીજ (મેક) 
કરતાં મોટી હોયતો; મોટી ખાજુની સામેનો (મવૅવે) ખૂણે નાની ખાજુની 
સામેના (વજે'મ) ખૂણા કરતાં ભોઢો યશે. 
મોટી જજ બાજુમાંથી તાની બર્વ ખાજુની બરાબર 5 (૩ પ્રતિ. 
પ્ર) કાપો. અને વર્ચ (૧ સવી. પ.) સાંધો. મેડ ત્રિકોણની પાં 
મળ તથા મડ બાજીઓ ખરાબર છે તેથી (૨પ વ્યા. પ્ર.) તે 
સમદ ખાજા ત્રિકોણ છે. માટે, તેના "વ* તથા ઞડવ તૃ ક 
ખૂણા (પ પ્રતિ. પ્ર.) બરાખર છે. પણુ, બડ ખૂણે માંહેના સ 
ભ્રકક ખૂણા કરતાં (૧૬ પતિ. પ્ર.) મોરેછે. માટે, એડન 
ખૂણાની ખરાબરતો બંમઈ ખણે પણુ બજક ખણા કરતાં કી 
ગરો છે; અને બેતઈ ખ્ણા કરતાં બજ ખૂણે (હ પ્રય. પ.) મોટા છે 
માટે સજક ખૂણા કરતાં તો બેવેકે ખણે ઘણોજ મોટો છે એ સિદ્ધ. 
૧. મોટી બાજુમાંથી નાની ખાજા જેવડી કાપીને ઉપર પ્રતિસ્ઞા સિદ્ધ કરી 
છી, તેમ નાની ખાજીને મોટી જેવડી વધારોને પણુ આ પ્રતિન્ઞા સિદ્ધ થઈ શકે, 
૨. બાજુ કાપવામાં કે વધારવામાં યાદ રાખવું કે, બરાબર બાજુઓ 
સીમાવાસી થાય તોજ સિદ્ધતા થાય. 
મતિજ્ઞા ૧૯ મી પ્રમેય. 
તે બીજા (ઉ) ખૂણા 


(૨૭) 


કરતાં મોટો હોય તો, મોઢા ણાતી સામેની (મજ) ખાજુ તે, તાના ખઃ 
ણુની સામેની (વ) બાજુ કરતાં મોટી થરે. '* મ 
પ્રમજ્‌, મજે ખાન્તુ મતે થી મોટી ન હોય તો, તેની 
બરાબર અથવા તેતાથી»નાની હોય 
મજ તથા સત્ર (શ 5ુઓ બરાબર નથી. કેમકે, ચારે જ 


હ ને. 
તો, ઉ તથા જ ખૂણા (પ પ્રતિ. પ.) બરાખર થાય. પણુ એ, પ 1 
ઉપન્યાસથી ઉલટું છે. વળી, બવ બાજા ઝેક બાજુ કરતાં 71 
નાની નથી. કેમકે, યારે તો, ૧ "ખણો જ ખૂણા કરતાં (૧૮ હ 1 


પ્રતિ, પ્ર) નાનો થાય. એ પણુ ઉપન્યાસથી ઊલટું છે. 
જ્યારે મવ ખાજુ એેર્વેતી બરાબર અથવા તેનાથી નાની નધો. 
યારે તો મોટી છેનટ એ સિદ્ધ.* 


મતિજ્ઞા ૨૦ મી પ્રમેય. 


એક (ઉમૅ૧૦) ત્રિકોણની કોઇપણ (સશ તથા ક બે બાજુઓનેો 
મવાળો ત્રીજી (વજ) બાજુ કરતાં મોટો છે 

નપ્ર ખાજુતે (ર સવી. પ્ર.) વધારે. 2 બજ તી બરાબર _ મડ 
(3 પ્રતિ. પ્ર.) કાપો, અને જ (૧ સવી, પ્ર.) સાંધે. 

%મડડ ત્રિકાણુની મડ તથા મજ ખાજુએ 
(આયુ. રચ. પ્ર.) બરાખર છે. તેથી (ર૫ ના. પ્ર.) 
૧ મટ સમ્બ્રી બાજુ ત્રિકોણુ છે. મારે, તેના મક મ 
તયા મંજઈ ખણા (પ પ્રતિ, પ્ર.) બરાબર છે. હવે, 7 
મક ખણા કરતાંવજઈડ ખૂણે (હ પ્રસ. પ.)મોટેા / 
છે. માટે, તે, મવ ખણાની બરાબરના 5% ખૂણુ વ ત્રી 
ફરતાંપણુ મેરા છે તેથી, લ૬%  ત્રિકાણુમાં વર્ડ બાજુ વજ નાજી કરતાં (૧૯ 
પ્રતિ. પ્ર. મોટીછે. પગ ઉ એ પ્રક તષાક? ના સર્વાળા ખરાબરછે. અને 
મડ તે મજ તી બરાબર રાખેલી છે. તેથી, બેય તથા સંક તા સવીળા 
ખરાબર વૈ્ડે છે; માટે, મકે તથા બંક તો સવાળે વક કરતાં મોટો છે. 

૧. ઉપર પ્રમાણે એક ત્રિકોણુની ગમે તે ખે ખાજાઓનો સવીાળા 
ત્રીજ બાજી કરતાં મોઢો થશે. 


(ઉશામસ્‍નારે-તળઇ-જઇનનાતાપરાશદાણઉમકઇ૧ન--- -*ક ૧૦#પસાકબણઇ--નનડ૦-તમતભિકતસણાશઇગન#જભાતર-૪૦-૦-૦૦. ૦... -:-”-.-. - ------ - * 


ક્ર 
છ કે?-'--” 


પગી 


(૨૯) 


ર. પણુ, જે ખે ખાજુઓતે। સવીળો મોટો કરવો હોય, તે ખે બાજુ- 
એ જે બિ'દુમાં એકઠી મળે તે બિ'દૂથી ખેમાંથી એકને ખીજીતા જેટલીજ 
વધારવી નેઇએ. 

(બીજી રીતે) વૅમૅજ ખણાને (હ પ્રતિ. પ્ર.) દુભાગો. પછી ગે તથા ટૂં 


ન 


બિદુએ (૧ સવી. પ્ર.) સાંધો. વશ્મ ખણે મજ ખૂ. 
. ણૂ કરતાં ( ૧૬ પ્રાતિ, પ્ર. ) મોટા છે; અને ખે ખૂ- 
ણુપતા ર્ર તથા રદેત્રક ભાગે ( આશ. રચ. પ્ર. ) 
ખરાબર છે, તેથી એવું નીકળેછે કે, ર્રૂ આગળનો 4 ક ન 
પ્રલેક ખૂણા અ ખૂણાના ભાગો માંહેલા પ્રલેક ખણા 
કરતાં મોટા છે. અને તેથી (૧૯ પ્રતિ. પ્ર.) એવું નીકળે છે કે, વ્મ ખાજુ 
મર્ર્‌ કરતાં અને મરક ખાજા કફ કરતાં મોટી છે. એમાટે, મવ તથા બેજ 

કે ર હ મ ખડ ે 
ખાજુખોનો સરવાળો વર્ડ તથા જર ના સવાળા કરતાં મોટો છે. અને વે 
તથા દૂ તા સવાળા ખરાખર વૈજે છે. મારે, સેવે તથા મજે ખાજુઓનેો 
સવાળો વજ ખાનું કરતાં સોટો છે એ સિહ, . 

છી ડ્ર ઈ 

મતિજ્ઞા ૨૧ મી મમેય. 

'કાઈ (કંત૧) ત્રિદ્ઠાણુતી ભાં હે એક (5) બિ'દ સુધી કોઈ પણુ (5૧) 
બાજુના છેડાએથી દોરેલી (૧5 તથા જડ) સીધી લીટીઓનેો સવોળેમ ત્રિ 
કરોણુની ખાકીની (મકે તથા બજ) ખે બાજીઓના સવળા કરતાં ઓઇછોછે 
(૧ ખા.); પણુ તે લીટીઓની વચ્ચેનો (5) ખણે ખાજુઓની વચ્ચેના (મે) 
ખૂણુ। કરતાં મોટો છે (ર ખા.). 

મ૪ તે 3 સુધી (ર સવી. પ્ર. વધારો. અને ઉંમેર્શ ત્રિકોણુ લો તો, 
ન હ મડ. ક 
ઝત ત્ષ્રા મેર્ફ ખાજીઓને સવાનો (ર૦ પ્રતિ. પ.) 

ન હ ૫ ક 
ત્રીજી વર્ડ બાજુ કરતાં મોટો છે. એ પ્રત્યેકમાં રં 
જ મેળવા એટલે, મેક અને 9% ( મર્‌-₹% ) 

દ છ 
બાજાઓતે સર્વીળા વશ તથા ૬% બાજુએનતા સન દ્ર દડ 
તળા કરતાં (૪ પ્રસ. પ.) મોટે થશે. 
ટ રો જ 
ઝે ₹₹5% ત્રિદ્રાણ લો તો, 5૨ તથા 35 ખાજાઓતેો સવીળે ત્રીજ 
“93% *₹ મેળવો. એટલે, 





નર ી 
મ? 


(૨૪). 


વર (ત5]-૬૨) તથા ફક તે સવીળોા વઈ તથા 5 ક નતા સવોાળા કરતાં 
(૪ પ્રય. પ્ર.) મોરા થશે. 

મજ તથા મજ તો સરવીળો વર્ડ તથા 3 ના સર્વીળા કરતાં મોહો 
છે; અને દ્ર્ડ્‌ તથા ડર તો! સર્વનો તથા જ ના સવીળા કરતાં મોટોછે. 
એમ સિડ્દ કર્યું છે. યારે, બક તથા બજ તો સરવાળા વઈ તથા ૬ 
ના સવળા કરતાં તો ધણોજ મોટો થશે, એટલે, મેવ તથા મજ ના ઝા 
ળા ક વડ તથા જ તો સવાળા ઓછોછેજ. (૧ બા. સિદ્ધ થ/%) 

ર્ર ત્રિકાણુની ખહારને ઉંડુ ન ખૂણે! માંહેના ટન ખણું કર્તા 
(૧૬ પ્રતિ. ષ) મોટા છે; અને તમુ તરિકોણુની ખહારનો ૬ ખૂણે 
માંહેના મ ખ્ણા કરતાં (38 પ્રતિ. પ્ર.) મોટા છે. માટે, મે ખૂણા કરતાં 
તા ૬ ખણોા ધણોજ મોઢો છે. એ (ર ખા.) સિદ્ધ. 

પ્રતિજ્ઞા ૨૨ મી કૃત્ય. 

કોઈ (મે, વે, ૧) ત્રણુ સીધી લીટીઓ આપેલી છે, એવી કે, તેઓ 
માંહેલી કોઇપણુ ખેનો સવળા ત્રીજ કરતાં મોરા છે તો, જેની ખાજાુઓ 
અવુકમે આપેલી લીટીઓની બરાબર થાય, એવો એક ત્રિયોણુ કરવાનું. 

સાધન. 

જ્રાઇપણુ ૬ બિ'દ્થી આપેલી લીટીઓમાંતી મે ની ખરાખર 
રઈ લીટી (ર્‌ પ્રતિ. પ્ર.) દોરે. અને તેજ બિ'દુથી કૅ 
આપેલી લીટીઓમાંથી ખીજ વૈ તી ખર્‌ાખર્‌ ડમ ૧ 
(ર પ્રતિ. પ્ર.) દોરો. અને રૈ ખિ'દુથી કૈ ની બરાબર 3 
(ર પ્રતિ. પ્ર.) રજ રારો. વળી, 5 મધ્ય 
બિ'દુથી રમ ત્રિજ્યાએ (૩ સવી. પ.) 
એકગોળ કરે, અતે ર્ર મધ્ય ખિ'દુથી 
રૈ 
જ ત્રિન્યાએ ખીજ્ને ગોળ પખુ (૩ 
સવી. પ્ર.) કરો. અને આ ગેળેોના દ્રે 
છેદન બિ'દુથી કટ તયા ક્ટ (૧ સવી. પ્ર.) ર5 
રઝ થરો _ 





કમળા” વળઇનણામામણનાજ,..... ..-. 





(૩૦) 


સિદ્ધતા. 

સ્તરે ત્રિકાણુની રસ્ટ ખાળી (આપ. રચ. પ્ર.) મં ની બરાબર ર૨।- 
ખેલી છે. રજ અને *મ એકજ મોટા ગોળની ત્રિજ્યા છે તેથી, (૧૫ 
ના. પ.) તેએ ખરાખર છે. 5, 5 ની બરાબર રાખેલી છે એટલે, ટને 
(૧ પ્રભ. પ્ર.) કં ની ખરાબર છે. તેજ પ્રમાણે જ તથા જરર તાના ગોળ- 
ની ત્રિજ્યાઓ છે; તેથી, તે બને (૧૫ વ્યા. પ્ર.) ખરાબર છે. અને જફ, 
જની બરાબર રાખેલી છે. એટલે, વં લીટી (૧ પ્રય. પ.) વેર્ર ની બરાબર 
છે. તેથી, ન ત્રિકોણુની ૪ર, ₹કે તથા જેર બાજાઓ અનુક્રમે આપેલી 
અ, ૧ તથા જ સીધીલીટીઓની બરાબરછે. એટલે કરવાને ત્રિકોણુ જજેરર 
થયો એ સિદ્ધ. 

૧. ત્રણુ લીટીઓમાંથી કોઈ એક લીટીના દરેક છેડા બિ'દ્થી બાકીની 
એ લીટીઓ ખબરાખર લીટીઓ દોરવી. અને પછી સંધાએલા છેડાઓને 
મધ્યબિ'દુ ધારી ખાીની લીટીઓ જેટલી ત્રિજ્યાએ ગેળે દોરવા) એ 
અવસ્પનું છે. * 

ર. ખે લીટીઓને। સવીળો ત્રીજી કરતાં મોરે હોય તેજ આ પ્રતિસા 
સિદ્ધ થઈ શકે. (ર૦ મી પ્રતિસા જુઓ.) અને એમ હોય તે।જ ખે ગોળો 
ઝેક ખીન્નને છેદે. ખે ગોળા છેદાવાજ જેધ્એ, એ, આ પ્રતિસામાં અવશ્યતું છે. 

૩, ખે લીટીઓનેો સવળા ત્રીજતી ખરાબર હોય તે, બને ગોળને 
પરિધ એક ખીનને સ્પર્શ કરશે; પણુ, છેદાશે નહિ; તેમ બે ખાજુને સવીળો 
ત્રીજી કરતાં નાનો હોય તો ગોળને પરિધ ન છેદાતાં જૂદા જ્નૂદા ગોળ થાય; 
અને તેથી આ પ્રતિસા સિદ્ધ યઈ શકશે નહિ. 


જિ. ત્રણે લીટીઓ બરાબર હોય તે, આ પ્રતિના પહેલી પ્રતિ 
જેવીજ” ચાય. 
પ્રતિજ્ઞા ૨૩ મી કુત્ય. 
-” “ધી ભીટીમાં આપેલા (પ) બિદુથી એક 


(3૨) 


આપેલા ખણાની ખાજુઓમાં ઈ 8 તથા ફે ક તે।, અને 
૪ર (૧ રવી. પ્ર.) સાંધો. અને ઈક 


ત્રિકાણુની સાથે સમબાજુ (*5, 
મજ ની જ, મમ તી” અને ૪%, 
જ્મ ની ખરાખર) થાય એવો એક 
ઉત્રમ ત્રિકોણુ (રર પ્રતિ. ધ.) કરે।, 


એટલે જમ ત્રિકોણની ત્રણ બાજુએ! વ 

અનુક્રમે ૪ર ત્રિકોણુની ત્રણુ રાણા, બરાબર છે. તેથી ર્રૂ વયાજ 
ખબર્‌ાખર્‌ ખાજીની સામેના ૪્ક્ફ તથા જમન ખૂણા (૮ પ્રતિ પ્રે) બરાબર 
છે એ સિદ્ધ, 

૧. ખાવીશમી પ્રતિજ્ઞા પ્રમાણે ત્રિકોણુ કરતી વખતે ધ્યાનમાં રાખવું 
કે, જે ખિ'દુથી ખૂણા કરવો! હોય, તે બિદુ ઉપર આપેલા ખણાતવું શિરે।ન 
બિ'દુ આવે એવી રીતે ત્રિકોણ કરવો! જઇએ. 

પ્રતિજ્ઞા ૨૪ મી પ્રમેય. 

ને, ઉજ તથા જ) ખે ત્રિકોણામાં એકની (મ તપા મ) 
ખે બાજુઓ અનુક્રમે ખીન્નની (જૂર્ફ્‌ તથા 9૬5) ખે બાજુઓની બરાબર 
હોય (એટલે, બે, જર્ફે ની તથા બેજ, ઉડ ની) અને બરાબર બાજીઓથી 
યયેલા ખણાએમાંથી એક (વમ) ખણૂા ખીજ (ર૬) ખૂણા કરતાં 
મેરો હોય તો, મોટા ખણા સામેની (૧8) બાજુ નાના ખણા સામેની 
(ર૬5) ખાજુ કરતાં સોટી થશે. 

મત ખાજુના બ નિદ્થી તે બાજી સાથે ફડ ખણાની બરાબર _ 
(ર૩ પ્રતિ. પ્ર.) વમ ખૂણે કરો. ઝે પે 
અને *૬ ની બરાબર (૩ પ્રતિ. પ્ર.) 
મર્મ કાપો, અતે વર્મ તત્રા વમ 
(૧ સવી. પ્ર.) સાંધે. વ ન 

થમ તથા ૨૬ ત્રિકોણેમાં ઝં 
મજ તથા મર્મ ખાજુઓ અનુક્રમે 
₹ તથા 5૬ ખાજુઓની ખરાબર 
છે, અને અતર 


(33) 

રચ, પ. ) બરાબર છે. તેથી, વય તથા ટજ પાયાં ( ૪ પતિ. પ્ર. ) 
બરાબર છે. 

એમ (આક. રચ. પ્ર.૪ ની બરાખર છે. અતે ઝૅજ તથા જડ 
(ઉપન્યાસ /પ્ર. કે બરાખર છે. તેયી: ગરમ ત્ત્રા અક ખાજીઓ (૧ પ્રય. પ્ર.) 
બરાબર. ભારે, પમ ત્રિકોણ (રપ વ્યા. પ.) સમદ ખાજા ત્રિકોણુ છે 

લહી તેના 1 તથા એમજ ખ્ણાએ (પ પ્રતિ, ) બરાખર્‌ છે; પણ 

મક ખણા કરતાં મમ ખૂણા ( ૯ પ્રયન પ.) મારા છે, અને મનમ 
તથા ઝપ% ખૂણા બરાબર છે એમ ઉપર્‌ સિહ્ધ કર્યું. માટે, વજર્મ “મણા 
કરતાં અમત ખણે! પણુ મોટાછે, અને મગજ ખૂણા કરતાં ઉગજે ખૂણે 
(હ પ્રય* પ્ર.) મોટા છે; માટે ૧% મ ખૂણા કરતાં વમજ ખૂણે તો ધ- 
ણોજ મોટો છે. 

હવે, વમજૈ ત્રિકોણુ લેધ્એ તો, તેનો વગીજ “ખૂણા વજ ખૂણા 
કરતાં મોરા છે એમ ઉપર સિદ્ધ કર્યું છે તેથી તેની સામેની વેવ ખાજુ 
૧ બાજા કરતાં (૧૯ પ્રતિ, પ્ર.) મોટી છે. અને વમ, રઈ ની ખરાબર 
છે, તેથી રઈ કરતાં જ બાજી સોટી થઈ એ સિહ, 

(ખીજ રીતે) કદાચ «ને મ બિદુ વળી પ ઉ'ચે પડે તો ન. 
તે ગ આગળ પડેછે. વૈમ (1 સવી, 


પ૦) સાંધો, હવે વૈમગ તથા ટજ 
ત્રિકોણાના બમ તથા ર૬ પાયા ( ૪ ત્ઝ્‌ 
પ્રતિ* પ્ર» બરાબર છે, અને બર્મ તથા 
લૂમ તીટીઓનેો સવાળેો બૅક તથા વૈક 


ના સવાળા કરતાં ( ર૧ પ્રતિ. પ્ર. » 
એછેછે. એ ખને વિષમ સર્વીળામાંથી 
અમ તથા સજે બરાબર લીટીઓ બાદ કરો તો વેષ, ૧5 કરતાં (પ પ્રયન 
પરન ) નાની રહેશેઃ એટલે, લમ ડરતાં વજ સોઢી છે. અને વૈર્મ તથા 
ફે બરાબર છેઃ તેથી રઈ કરતાં પણુ ૧% સોઢી છે એ સિહ, 

(ત્રીછ રીતે જે, મ બિ'દુ ૧% પાયામાં પડેતો, વૈક ખાજી વમ 
ક2તાં (« પ્રય, પૅન મોટી છેજ, 


“ડત ૩૫ મી પ્રમેય. 


થ% કે જપે અન 


, (33) 


નુક્રમે બીજની ખે ખાજુઓની ખરાખર હોય (ઉગે, રજની તથા 9, ૧" 
ની) અને ત્રીજ ખાજુ ( વૈક) ખીન્નની ત્રીજ બાજી ( ફ્જુ કરતાં મે।ટી 
હોયતો; મોટી બાજુની સામે નો વેગ 'ખણે નાની બાજુની સામેના 
(સેઈ) ખૂણા કરતાં મોટો થશે,» 

ને, એ ખુણા 5 ખણા કરતાં મોટા ન હોય તો, તેની ખરાબર્‌ 
હોય અથવા નાનો હોય, 

બ'તે “'ખણા ખરખર નથી, કેમકે, ઝર જ 
જો એમ હૉય તે, વૈ ખાજુ (૪ પરઃ 
તિ, પ્ર.) શર્ટ ખાજાની બરાબર થાય, 
પણુ એ ઉપન્યાસથી ઊલ્ડું છે. 


જે. 


વ ૧ ર છ 

તેમ, વેગ ખૂણે 35 ખૂણા કરતાં નાનો નથી; કેમકે, એમ 
હાય તો, વજ બાજુ (ર૪ પ્રતિ. પ્ર,) ૬૬ ખાજુથી નાની થાય, એ પણુ 
ઉપન્યાસથી ઊલટું છે. 


જ્યારે, મે ખૂણે જ 'મણાની બરાબર અથવા તેનાથી નાનો નથી; 
યારેતો, ભોટો થવો જ જોઈએ એ સિહ્ન- 


પ્રતિજ્ઞા ૨૬ મી પ્રમેય. 

ને, (૧% તથા 5૨%) ખે નિકોણામાં એકના ખે ખૂણાએ અનુ- 
ક્રમે ખીનનના ખે '"ખણાઓ (વૈ, ની 5, ૧8) ની બરાબર હોય; અને 
એક ત્રિકોણુની ત્રણુમાંની ગમે તે એક ખાજી તેની સરૂપ* સ્થિતિમાં રહેલી 
ખીન્ન ત્રિકોણુની એક ખાજુની બરાબર હોય તે; બાકીની ખાજીઓ તથા 
ખણુઃઓ અતુકમે એક બીજાની બરાખર થશે. 

(પહેલી રીતે) ધારો કે, બરાબર 'ખ્ણાઓતી વચ્ચે રહેલી પજ તથા 
૬% ખાજીુઓ બરાબર છે; યારે, વેબ ખાજી પણુ રુટ બાજુની ખરાબર 





ક» ચોવીશમીનો ઉલટ પક્ષ છે, 3 ઊલટી સિદ્દતાથી સિદ્ધ કરીછે, 
ઝક જેવી સ્થિતિમાં અથવા એક જેવી દિહસ્ઝન-ટ ---: 
ક દુજ $# -*7 હ ૫૪ -12)7'% * 
સ્થિતિ કે દિટ્નિ'. ફિ -- -૧ સ દ 2. કે 


($૪/ 

છે. કેમકે, જે તે બતે ખશાબર ન 3 રરર 
હેય તો, તેમાંની એક મોટી હોય. 7 

ખની શકે તો ધારે કે, વગે 
ખાજી ર૨ કરતાં મોટી છે. યારે, 
₹રૈતી બરાબરેર્મ (૩ પ્રતિ. પ્રે.) | ૧% જ 
કાપોા.અને મજે (૧ સવી પ્ર.)સાંધે।. 

મત્રક તથા 5% ત્રિકોણામાં વર્ષ તથા ૬ર બાજુઓ (આફુ. રચ. 
પ.) બરાબર છે. અને વજ તથા 55 (ઉપન્યાસ પ.) બરાબર છે. તેમજ 
૧ ખૂણે પણુ (ઉપન્યાસ મ.) 5 ખૂણાની બરાબર છે. માટે, વત્મ તથા 
ફ્જર્ફ ખૂણાઓ (૪ પ્રતિ. પ્ર.) ખરાખર છે. પણુ વૈવે'મે 'ખણેો (ઉપત્યાસ 
પ.) કજ ખૂણાની બરાબર છે. એટલે, વવીમે તથા ત્રક્મ ખૂણાઓ 
(૧ પય. પ્ર. ખરાખર્‌ થયા; એ (૯ પ્રય, પ.) અસ'ભવિત છે. માટે, ત્રમ 
બાજુ ૬ર બાજુ કરતાં મોટી નથી; તેમ નાની પણુ નહિ થાય તેથી તે 
ખે બાબર છે. અતે વક તથા 58 બાજીઓ અને વ તથા 5 ખૂણાઓ 
(ઉપન્યાસ પ્ર.) બરાબર છે. મારે, (૪ પ્રતિ. પ્ર.) બેક ખાજી કેજતી અને 
મ ખણો ફૈ 'ખણાની બરાબર છે 

૧. આ પ્રતિસ્ઞામાં બાકીની બાજીઓ તથા ખૂણા ખરાબર કરીને 
રહેવા દીધુંછે પણુ પછે ચોથી પ્રતિજ્ઞાની સહાયથી ખને ત્રિકોણ એક રૂપ થાય. 

(બજ રીતે) ધારે કે, વ તથા જ ખરાબર ખૂણાઓની સામેની 
મંત તથા ર્ફેફ બાજીઓ બરાબર છે; લારે, વજ તથા ૬ ખાજીએ પણુ 


ખર્‌ાખર થશે. 
કમકે, જે બની શકે તો ધારો કે, તેએ માંહેલી એક વ બાજુ 
ખીજ 5% કરતાં મોટી છે. એટલે, મે ્ 


૪% ની બરાબર વૈર્મ (3 પ્રતિ, પ્ર.) 
કાપો, અને ર્મે (૧ સવી. પ્ર.) સાંધે. 
મવર્મ તથા ર૬ ત્રિકોણમાં સંક મ કડ જ 


4 આાતસાતીસતતીઝતાતતભસૂઉણમિ”નક* ક ૭૦.૩ 


ના નિગ્નણોા એકરૂપ કરવાને વાસ્તે છે, આગળ 1 શોથી, 


(રપ) 


તથા વર્મ ખાજીુઓ (આફકુ. રચ. પ્ર.) અતુકમે ૨૬ તથા 5% ખાજીઓની 
ખરાખર છે.અને વે ખૂણે! (ઉપન્યાસ પ્ર.) 5 ખૂણાની ખરાબરછે. માટે બેમત 
તથા ર્જ ખૂણાઓ (૪ પ્રતિ. પ્ર ) બરાબર છે;અને જૈ ખૂણા પણુ(ઉપન્યાસ.પ્ર.) 
૬૭૪ ખણુાની ખરાબર છે. તેથી, સમ તથા વે ખણા (૧ પ્રય. પ.) 
બરાબર થયા, પણુ (૧૫ પતિ. પ્ર.) એ, અસ'ભવિત ન માટે, વજ તથા 
૬જ ખાજાુઓ માંહેલી કોઇપણ એક, બીજ કરતાં મોટી નથી, અને તેથી 
તેઓ ખરાબર છે. 

લેજે તથા 5 ખાજાઓ બરાબર છે, અને સક બાજુ (ઉપન્યાસ 
પ.) ફ્રે બાજુની બરાબર છે, તેમજ કં પમૂણો પણુ (ઉપન્યાસ પ્ર.) કેં 
ખૃણાની ખરાખર છે. માટે, (૪ પ્રતિ. પ્ર.) સેજ ખાજા ટજ બાજુની અતે ઝે 
ખૂણો ફં ખૂણાની બરાબર છે. 

૧. ગમે તે ખે ખૂણા અને તેના સ'બધની ગમે તે એક ખાજી લેઈ 
આ પ્રતિસા ધણી રીતે સિદ કરી શકાય. 

૨. ઉપર બતે રીતોમાં મોટી ખાજીમાંથી નાની બાજીના જેવડી કા- 
પીને પતિના સિદ્ધ કરી છે. પણુ નાની બાજુને મોટીના જેવડી (૩ જ પ્ર- 
તિસ્ઞા નીચેતી બીજી કલમ મુજબ) વધારીને પણુ આ પ્રતિમા સિદ્ધ કરી શકાય. 


પ્રતિજ્ઞા ૨૭ મી પ્રમેય. 

જે, (88) એક સીધી લીટી, (મવ તથા જ₹) ખે સીધી લીટીઓને 
છેદ; અંને તેથી (મર્જ તથા કેજ) વ્યુહ્મ ખૂણાએ એક એકની બરાબર 
યાય તો; આ ખને સીધી લીટીઓ સમાંતર થરી. 

કેમકે, જે બની શકે તો, ધારો કે, તે લીટીઓ સમાંતર નથી. યારે, 
તેમના વં તથા 5 છેડાની પાર વધારતાં તેએ શ આગળ મળેછે. તેથી, 
૨2% ત્રિકોણુનો મશક બહારનો ખૂણે માંહેતા રટ 
ફ્જમ ખૂણા કરતાં (૧૬ પ્રતિ. પ્ર.) મોટો છે. 
પણુ ઉપન્યાસ પ્ર. તે ખને બરાબર છે. એ, 5 
અસભવિત છે, એ માટે, ગવ તથા ૧૬ તે  ,, 7 .5*.-૨8 સામજકનર 


ક. ન્કૂ'ષ્ફ પપણ"-?* ૦ ૬21279: 
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૪ “ક ૬” ૬? 


(35%) 
એવું પણુ સિદ્ધ થઈ શકશે કે, તેઓને બજ છેડાની પાર વધારતાં પણુ 


મળતી નથી. મારે, જ્યારે એ સીધી લીટીઓ કોઇપણુ એક તરમૂ વધારતાં 
મળતી નથી લારૈ, (૩૫ વ્યા. પ્ર. તેએ સમાંતર છે. 


મતિજ્ઞા ૨૮ મી પ્રસેય. 
ને, (૨8) એક સીધી લીટી, (સવે તથા ૧5) ખે સીધી લીટીઓને 
છેદે; અને તેથી બહારનો (ફેમ ) “ખણે।!, લીટીની એકજ તરફના માંહેના 
અતે સામેના (મનજ) ખૂણાની બરાબર હોય (૧ બા.); અથવા એકજ 
તરકૂના માંહેના (મમ તથા જમે) ખૂણાએનાો સરવીળા ખે કાટખણા 
બરાબર થાય (2 બા.); તો એ બે સીધી લીટીઓ અરસપરસ સમાંતર થશે. 


ધારે કે, ફેશ મે તથા મટ ખણાએઓ તી! 
બરાબર છે. અને રેમ મે ખૂણે! (૧૫ પ્રતિ.પ્ર) બે દા 
૧૫૯ ખણુાની ખરાબર છે. માટે, મેશવી છુ 
તથા વમ 'ખણાઓ (૧ પ્રય. પ્ર.) બરાબર છે. ક ટ 
પણુ તેએ; વ્યુહમ ખણુાએ છે માટે, બવે તથા વી 


જ સીધી લીટીઓ (૨૭ પ્રતિ. પ્ર ) સમાંતર છે. (જને, ર્રૈઝત તથા મર્ટ ડુ 
ખૂણાએ। બરાબર કહેલા હે!ત, તોપણુ ઉપર પ્રમાણેજ પ્રતિસા સિદ્ધ થઈ શકત.) 

(બજી બાબત.) ધારે કે, બમર્લ તથા જમ ખૂણાઓતો સવીળોા 
(ઉપન્યાસ પ્ર.) ખે કાટખૂણા ખરાબર છે. અને મટ તથા મર્થજ ખખણા- 
એતે સર્વીળા પણુ (૧૩ પ્રતિ. પ્ર.) બે કાટખણ્‌ાની બરાખર છે. માટે, 
મમ તથા કમ ખૂણાઓનો સવીળા (૧૧ પ્રભ. પ્ર. ) 1₹5 તથા ઉમ 
'ખણાઓના સરવાળા બરાબર છે. એમાંથી ૧૯ ખણેદ જે એ ખતેમાં 
સામાન્ય (સાધારણુ) રહેલો છે તે બાદ કરે. એટલે, બાષીતો એમર્ટ ખૂણે 
(૩ પ્રચ. ખે.) રઈ "મૂણુા।ની બરાબર રહેશે. ધણુ તેઓ વ્યુહકમ ખૂણુ- 
એ છે માટે, મકે તથા ઉં સીધી લીટીઓ (૨૭ પ્રતિ. પ.) સમાંતર છે. 
(ને ૧12 તથા 5૯મે ખ્ણાએ બરાબર કહેલા હોત, તોપણુ ઉપર પ્રમા- 
ણેજ પ્રતિજ્ઞા સિદ્ધ થઈ શકેત.) 


મતિજ્ઞા ૨૯ મી પ્રમેચ. 
“૫3 લી,ી (મતે તથા નાડ) ખે સમાંતર સીધી 


૦૦8: ભુ "મામાએ! 


૧૪. 


(ર૨૭) 


બરાબર થાયછે. (પહેલી બા.); અને બહારનો (ફેમમ) ખૂણા એકજ તરકૂના 
માંહેના અને સાસેતા (મ) ખણાતી બરાબર થાયછે. (ર્‌ ખા.; અને 
એકજ તરપૂના માંહેના (બટ તથા જમ) ખે ખૂણાઓનો સવળા ખે 
કાટખ્ણા બરાબર થાયછે (ત્રીજ બા.) 

જો, મમ તથા મટ બતે વ્યુહમ ખૂણા બરાબર ન હોય તો 


ધારો કે, તેઓ માંહેનતો એક બમ ખીન્ન ફર 
મ₹5 ખૂણા કરતાં મોટો છે. એ ખને અઝ રી પ 
વિષમ પરિમિતોની સાથે વર્મટ ખૂણુ! મેન 

ળવ્યા તો, બમ તથા વમ ખૂણાઓને ત્ર ઇઝ 
સાળો, વમ તથા મટ ખણાના સરવાળા વ 


કરતાં (૪ પ્રય. પ.) મોટા થશે. 

પણુ બમેટ તથા વર્મટ ખૂણાઓને સર્વીળા (૧૩ પ્રતિ. પ્ર.) ખે કાટ- 
ખૂણા બરાબર છે. માટે, વમ તથા મડ ખૂણાઓનેો સવીળા ખે કાટખણા 
કરતાં ઓછો છે. અને તેથી મૅવે તથા ઉડ લીટીએ વધારીશુ' તો, તેઓ 
(૧૨ પ્રય પ્ર.) ૧૬5 તરૂ મળશે. પણુ, (ઉપન્યાસ પ્ર.) તેઓ સમાંતર છે. 
તેથી, મળી શકતી નથી. એ, અસ'ભવિત છે. માટે બર્ગર તથા રલ 
ખૂણાએ માંહેલો કોધ/પણુ એક બીન્ત કરતાં મોટો નથી. યારે, તેઓ 
ખરાબર છેજ. (એજ પ્રમાણે વમ તથા મેજ ખૂણાઓ બરાબર છે એમ 
સિદ્ધ થઈ શકે.) 

(ખીજ બા.) ખહારનો ફમ ખણેો માંહેના 3 ખૃણાની ખરાખર 


છે. કેમકે, રમમ ખૂણુ। (૧૫ પ્રતિ. પ્ર.) વર્મર્ટ ખૂણાની બરાખર છે. અને 
નમ ખૂણા (આ પ્રતિજ્ઞાની પહેલી ખા. પ્ર.) 3૯% વ્યુકમ ખૂણાની ખ- 


રાબર છે. માટે, રેમમ તથા 52% ખણા (૧ પ્રય. પ્ર.) બરાબર છે. (એજ 
પ્રમાણે શૈશવ તથા મડ ખૂણાએ બસખબર છે એવું સિદ્ધ યઈ શકે.) 
(ત્રીજ બા.) એકજ તરપૂના અમ તથા જેટમે માંહેના ખૂણાઓને 
સવાળા ખે કાટખૂણા ખરાખર છે. કેમકે, મમક૬ ત્થા મજ ખૂણાઓ 
* ર૭ તથા ર૮ મી પ્રતિજ્ઞાનાો ઉલટ પક્ષ છે. 


% આ ખૂણાને દલે જ નમ લેધએ તે (આ મ ક 
તેની બરાખરનોા /(32₹---5 પ 


(3%) 

(આ પ્રતિન્ઞાની બીજી ખા. પ્ર.) બરાખર છે. અને તે બનેની સાથે જે અમ 

ખૂણે મેળવ્યો તો, પૈમમે તથા બેગ ખૂણાનો સવીળે (ર૨ પ્રય. પ્ર.) સમ 
તથા મલ ખૂણાના સર્વીળા ખરાખર થશે. અને ફેમમ તથા બમઈ ખૂણાનો 
સરવાળા (૧૩ પ્રતિ. પ્ર.) ખે કાટખણા। બરાખર છે. તેથી, ગમ તથા મત 
ખૂણાએનો સવળા પણુ (૧ પ્રય. પ્ર. ખે કાટખણા બરાબર છે. (એજ 
પમાણે તમ તથા મલ્ડ ખણાઓનોા સવાળો ખે કાટખણુા ખરાખર છે 
એમ સિદ્ધ થઈ શકે.) 

પ્રતિજ્ઞા ૩૦ મી પ્રમેય. 


ને, (મવતથા %5) ખે સીધી લીટીઓ (૨૧) એકજ સીધી લી- 
ટીની સાથે સમાંતર હોય તે; તેએ અરસપરસ સમાંતર થરો. 

ધારો કે, મજે સીધી લીટી તેઓને છેદેછે. તેથી મ ખુણો (ર 
પ્રતિ. ૧ ખા. પ્ર.) મર્ટજ ખૂણાની બર્‌ાબરછે. 
તેમજ ઈજન "ખૂણા પણુ (ર૯ પ્રતિની ર બા. ક 
પ્ર.) 3₹% ખણાની બરાબરછે. માટે, મમટ ક કી 


ખૂણે (૧ પ્રય. પ્ર.) હ્જેર (મસે ૪) ખ્ણાની બરાબર છે. 

હવે, બવ તથા ૧૬ સીધી લીટીઓને મુને” સીધી લીટી છેદેછે; 
અતે તેથી થયેલા મમટ તથા મજે વ્યુકમ ખૂણાઓ ખરાખરછે તેથી 
મવ તથા ઉ5 સીધી લીટીઓ (ર૭ પ્રતિ, પ્ર.) સમાંતર છેજ. 

૧. જે રૈજ લીટીની સાથે ખે લીટીઓ સમાંતર છે તે રૈ” લીટી 
વચે ન આપતાં ગમે તે એક તરક આપી હોય, તોપણુ સિદ્ધતા થઈ શફે. 
પ્રતિજ્ઞા ૩૧ મી કૃત્ય. 

એક આપેલા (3) બિ'દુતીપાર એક આપેલી (મવ) સીધી લીટીને 
સમાંતર એક સીધી લીટી દોરવાનું, 















સાધન. 
 ગ્રત્ર સીધી લીટીમાં કોઇપણુ * ખિ'દુ લે. અતે 95 (૧ સવી, પ્ર.) 
સાંધો. અને જૈ બિદુ આગળ અનેજ સીધી સ... ૧.- રું 


“તની સાથે ગજ નખણાની બરાબર અતે 
55 002- ( 


(“ર૪ 


પ્રતિ. પ્ર.) કરો. અને જતે ૪ સુધી (ર્‌ સવી. પ્ર.) પી. એટલે, રસ્ટ 
લીટી એવ લીટીને સમાંતર થશે. 
સિર્ષતા. 

કેમકે, *% લીટી ર્કે તથા મં? લીટીઓને છેદેછે, અતે તેથી 
થયેલા ર્જ તથા અજ વ્યુહ્મ ખૂણાઓ (આફૃ, રચ. પ્ર.) બરાબર છે 
તેથી, વ તથા ર્કે લીટીએ (ર૭ પ્રતિ. પ્ર.) સમાંતર છે. 

. સાધનમાં ર૩ પ્રતિ. પ્ર. ખૂણો રાખવાને છે તે વ્યુત્કુમજ 

સી જેપ!એ. 


પ્રતિજ્ઞા ૩૨ મી પ્રમેય. 4 
ઈ (મત) ત્રિકોણુની કેળ પણુ (મેય) બાજુને વધારી તો, બહારનો 
ઉજ ખણેૂ, માંહેના અને સામેના ( ”ે તયા 5) ખે ખૂણાઓના સવોળા 
બરાબર થશે (૧ ખબા.); અને હરેક ત્રિકોણુના માંહેના ત્રણુ ખૂણાઓને 
સવીળા ખે કાટખૃણા બરાબર થશે (ર્‌ ખા.) ટ 
લનીપાર જ તે સમાંતર વર્ર (૩૧પ્રતિ. પ્ર.) દોરે. એટલે, ' જડ 
ખણે (૨૪ પ્રતિ. પ્ર.) માંહેના વગૅજે ખણાની બરાબરછે. અને ફેનજ ખૂણે 


પણુ (૨૯ પ્રતિ. પ્ર.)બ્યુહમ ગજવે ખૂણાની છ 
ખરાખબરછે, તેથી જરર તથા ફૈત્રત્ર ખૂણા- ક્્લ્ગ્ડ 
એને સવળા (૨ર પ્રય. પ્ર.) બે તથા લી ઝા 

ણુા।ઓના સરવાળા બરાખરછે. અને જફ તથા જ 


જત ખૂણાના સવળા બરાબર આખો જવજ ખણે છે. માટે, ખહારનો 
દિ ખૂણે માંહૅના બૅ તથા જ ખે ખૂણાઓના સર્વીળા ડે બા, 
સિદ્ધ થઇ.) 

ઉતજ ખૃણે (આ પ્રતિજ્ઞાની ઉપલી ૧ બા. પ્ર.) સે તથા જૈ ખૂણા: 
તા સરવાળા બરાબર છે. તે ખને બરાબર પરિમિતોમાં મંત્ર ખૂણે મેળ- 
વીએ તો, 3 તથા અવજે ખણાઓતો સવીળે (૨ પ્રય. પ્ર.) બે તથા 33 
તથા બબક ખૃણાઓના સવાળા બરાબર છે પણુ, જવૅજ ત્થા બત્રજ 
ખૂણા એની સવીળે ( ૧૩ પ્રતિ. પ્ર. ) ખે કાટખણા બરાબરછે. મારે, 3 
તથા જ તથા ગઞૅવજ ખણુાએનેો સવાના પણુ વ પ્રસ, પ્રગોખ ક ૫-:-- 
ખરાખર છે, એ (ર હ 3 કિ 2 ૪ ૦ પૂૂ 


જ ૪) 
પ્રતિજ્ઞા ૩૩ મી મમેય. 


કાઈ (મવ તથા ૬) ખે સમાન અને સમાંતર સીધી લીટીઓના' પાસ 
પાસેના (મં તથા જૈ અને વે તથા 3) છેડાઓને સાંધનારી (મકે તથા વડ) 
સીધી લીટીઓ પણુ નતે સમાન (૧ ખા.); અને સમાંતર (ર્‌ બા.) થશે, 

મે તથા ડં બિ'દુઓને (૧ સવી. પ.) સાંધા. જડમ તથા વમ 
ત્રિકોણમાં જ તથા મેક બાજુઓ (ઉપન્યાસ પ્ર.) ખરા- જૈ ન 
બર છે, અતે ”ફડ ખને ત્રિકોણામાં સાધારણુ છે. અને 
કમ તથા વમ વ્યુહમ ખૃણાઓ (રઇ પ્રતિ. પ્ર.) બ- 
રાખર છે. માટે, બૅક તથા ઉડ પાયા અતે જમડ તથા એ ક 
તદગ ખણુાઓ (૪ પ્રતિ. ધ,) બરાબર છે. (૧ બા. સિહ્ધથઈ.) 

હવે, બર્ડ સીધી લીટી બૅક તથા વૈર્ક સીધી લીટીઓને છેદે છે, 
અને વ્યુહેમ (ઉપ્મેડ તથા ૧ડમ) ખણાએ બરાબર કરેછે. માટે, એજ 
તયા વૈર્ક સીધી લીટીઓ (ર૭ પ્રતિ. પ્ર.) સમાંતર છે એ (ર્‌ બા.) સિદ્ધ. 

પ્રતિજ્ઞા ૩૪ મી પ્રમેય. 
એક (83) સમાંતર બાજુ ચો'ખૂણુની (બંક તથા જડ અતે જી 
તથા વ) સાસભસાસેની બાજાએ અરસપરસ બરાખર છે (૧ બા.); તેમજ 
(મે તથા 5 અતે ક તથા વે) સામસામેના ખૂણાઓ પણુ ખરાખર છે 
(૨ ખા.); અને સમાંતર બાજુ ચોખણુ જતે તેની (ગડ) કર્ણું લીટીથી 
દુભગાએલે। છે (૩ ખબા.). 

૧% ફે તથા બય સમાંતર સીધી લીટીઓને મેડ છેદેછે. તેથી, મડ 
તથા ઉમે વ્યુહ્મ ખૂણાઓ (૨૪ પ્રતિ. પ્ર) બરાબર 5 ને 
છે. તેમજ જમે તથા ઉં સીધી લીટીઓને ચંડ લીટી 
છેદેછે. તેથી, મડવ તથા ૬ ગજ વ્યુકમ ખૂણાએ પણુ દે જ 
(ર્‌ઇ પ્રતિ. પ્ર.) બરાબર છે. હવે, બજ તથા $5ઉકમ ત્રિક્ઠાણામાં જડમ 
તથા મક ખણાએઓ અનુકમે ડવ ત્રિકોણુના ઈમે તથા મફત 'ખ- 
ણાની બરાબર છે. અને બર્ફ ખાજી બને ત્રિકોણમાં સામાન્ય છે તેથી 
(૨૬ પ્રતિ. પ્ર.) કફ ખાજી મવ બાજીતી અતે ગેજ તે વર્ફ ખાજુની બ- 

“તેરે સોય પ. સા. સિહ થઈ.) _ 
ઉ દ. “૫2 “અતે હકમ તંથા વૈ 


(૪૨૧) 


ખણાએનેો સવાળો (૨૪ પ્રતિ. પ્ર.) ખે કાટખૂણા ખરાખર છે. અતે જશ 
તથા ૬*૧મ ખૂણાએને સરવાળા પણુ (રઇ પ્રતિ. પ્ર.) ખે કાટખ્મણા બરાબર 
છે. એ બ'નેમાંથી અનુક્રમે જૈ તથા ૧ ખરાબર ખણાએ બાદ કર્યો તો ખાકીના 
ત્ર તથા જે કેવે ખૂણા (૩ પ્રસ. પ્ર.)બરાબર રહેશે..અગર બલક તથા કંગેલ 
ખરાબર ખૃણાઓમાં બેશન તથા *મજ ખરાબર ખૂણાઓ ઉમેયો તો આખા 
જ મવ તથા જડવ ખૂણા (ર પ્રસ. પ્ર) બરાબર થશે, ર બા. સિદ્ધ થઈ.) 

હવે, વમ તથા ₹મવે ત્રિકોણમાં જ૨ ખાજુ (આ પ્રતિસાની 
પહેલી બા. પ્ર.) મંત ખાજુની બરાબર છે; બથ બાજી બનતેમાં સાધારણુ 
છે; અને ક્ર્મ ખૂણુ! (રદ પ્રતિ. પ્ર.) *મરથ ખૂણાની બરાબર છે માટે, 
જ પ્રતિ. પ્ર.) બને ત્રિકોણ બરાબર છે. એટલે, બઈ સમાંતર બાજુ 
ચો'મ્ણુના તેની બર્ડ ઠર્ણું લીટીથી વ્ચગ તથા ₹મય ખે ત્રિકોણા થયેલા 
છે તે બને બરાબર થયા. એટલે, મ* સમાંતર બાનુ ચોખષુ તેની અર્ક 
કર્ણું લીટીથી દુભગાયોા (એ ત્રીજી ખા. સિદ્ધ યઈ). ક 

મતિજ્ઞા ૩૫ મી પ્રમેય. 

ગએકજ (૧૧) પાયા ઉપરના તથા ભકેન (૧% તમા અ૧) સમાંતર * 
લીટીઓની વચ્ચેના (ક* તયા ૧૨) સમાંતર બાજી ચોખૂગુ।* બરાબર છે. 

(પહેલી રીતે) કેમકે, ૧5 સમાંતર ખાજુ ચોખૂષ્યુ તેની ૧5 કર્ણું 


લીટીથી (૩૪ પ્રતિ. પ્ર.) દુભગાએલે છે. એટ્લે, તે સ __-*---7'૧ 

મ ત્રિકોણુથી ખમણી છે. તેજ પ્રમાણે ૧5 77 

સમાંતર બાજુ ચો'ખુણુ પણુ તેની ૨% કર્ણું લીટીથી ૧ “ત્ર 

(૩૪ પ્રતિ. પ્ર.) દુભગાએલે। છે. એટલે, તેપણુ વશજ 

ત્રિકાણુધી ખમણુ છે. તેથી, ૧૨ તયા ૧૪૩ સમાંતર ખાજુ ચોખણે (& 

પ્રય. પ્ર.) બરાખર છે એ સિદ્ધ. ર 
(ખીજ રીતે) અથવા આ સાથેની આયૃતિઓ પ્રમાણે ચોખણુ હોય 

તો ૧મજ ત્થા 5₹% ખ્ણાઓ અને ફર્મ તથા કપઈ ખ્ણાએ (ર૪ 

પ્રતિ. પ્ર) ખરાખર છે. અને બે ફે ૪ તૂ ૬ - 

એવ તથા *ક ખાળુએ પણુ 

(૩૪ પ્રતિ. પ્ર) બરાબર છે. 


મારે, (૨૫૬ પ્રતિ. ની ખીજ મ જ 
ન જૂ 


પ (૧ આરતિ.) (ર આપૃતિ.) 
*અત્રે બેજ ચો'ખૂરા લેઈ બતાન્યાછે પશુ ગમે તેટલા. જેજ્ફેજનન એ 


(5૩) 


રીત પ્ર.) જ્મર્ટ્‌ તથા ૧5% ત્રિકોણ બરાબર છે; હવે, પમજજ ત્રાપીજ્ય- 
મમષાંથી થઝદે ત્રિકોણુ ખાદ કરીએ તો, ખાકી કજ સમાંતર બાજી ચે. 
“ખૂણુ અતે બંબજજ ત્રાપીજ્યમમાંથી જ ત્રિકોણુ ખાટ કરીએ તો 
ખાકી જેકે સમાંતર બાજુ ચોખ્‌'યુ રહેરી તેઓ બને (3 પ્રશ. પ.) બરાબર 
રહેશે* (બતે આમૃતિઓમાં ઉપરની સિહ્તા લાગુ યશે.) ક 
પ્રતિજ્ઞા ૩૬ મી પ્રમેય. 

ખશબશ્‌ (બજ તથા દરે) પાયા ઉપરના અને *એકજ (ષ્ટ તથા અમ) 

ર્સાતર સીધી લીટીઓની વચ્ચેના (વર્ચ તથા (૨0 સમાંતર ખાજી ચો- 


ખરુ ખરાબર છે. 
જ તથા વેશે (૧ સવી. પ્ર.) સાંધે. વજ તથા રદ કા (ઉપ- 
ન્યાસ પ્ર.) બરાબર છે. અને છ્‌ તથા પમ અ જ મે 


(૩૪ પ્રેતિ. પ્ર.) બર્‌ાબર છે. તેથી, વવી તથા [કક 
. પમી (૧ પ્રસ. પ્રે) બરાબર છે. અને તેઆ બૅ વૌ રૂ ર્‌ 


(ઉપન્યાસ પ્ર.) સમાંતર્‌ પણુ છે. માટે, તેએના છેડાને સાંધનારી ૧ 
તથા વૌમે લીટીઓ પણુ (૩૩ પ્રેતિ. પ્ર.) સમાંતર છે એટલે, વમ (રહ એ 
વ્યા. પ્ર.) સમાંતર બાજુ ચોખ્્‌ણુ થયે. માટે, વેજ એકજ પાયા ઉપરના 
અને વજ તથા બેર્મે એકજ સમાંતર લીટીઓ વચ્ચેના વૈક તથા વમ સમાં- 
તર બાનુ માખણ (૩૫ પ્રતિ. પ્ર.) બરાબર છે. તેજ પ્રમાણે જમી પાયા 
ઉપરના અતે બેદ્‌ લીટી વગ્ચેના વ્મ તથા ફમ એ બંતે ચોષ્ઠણે પણુ (૩૫ 
પ્રતિ. પ્ર.) ખરાખર છે. તેયી, વર્ક તથા | સ્રમાંતર બાજી સો 
(૧ પ્રસ. પ્રે.) ખરાખર છે એ સિદ્ધ. 


ક ઉપરની સિટ્તામાં ગજ તયા રજ ખાજી ભેવાને ખદલે રફ તથા 
₹૨ લેપને (૨૫ પ્રતિ. ની ૧ ખા. પ્ર.) વબ તથા ૧૪% ત્રિકાણા બસ- 
બર થઈ શકે. કેમકે, સર્ફ તથા વજ ખાજીએ (૩૪ પ્રતિ. પ્ર. ખરાબર 
છે. તેમજ ખવ અને જ ખાજુઓ પણુ (૩૪ પ્રતિ. પ્ર.) બરાખર છે 
તેથી એશ તથા ર્જ ખાજાઓ (૧ પ્રય. પ્ર.) ખરાખર જે. તેમાંથી રર્દ 


ખા૬ કરવાથી (ત્રીન્ન પ્રય. પ્રે.) અદ તથા ૨% ખાજાઓ બરાખર્‌ રહેરી. 
(૧ લી આમૃતિ જાએ!) _ 


અને 98 તયા ર% માં ૪ મેળવવાથી એરર તથા ૬૨ (ર પ્રય. 
_ૌ_ -૦૫ પિ ક ગાપ્તિ જાગો.) 


( ૪૩. )' 


૧ આ પ્રતિસ્ઞામાં એનું ધારી લીધેલું છે કે, બરાબર પાયાઓને. એકજ 
સીવી લીટીમાં મૂકેલા છે. ને, એ પ્રમાણ ન. હોય તો પ્રતિજ્ઞા સિદ્ધ 
ય શકશે નહિ. 

૨. સમાંતર બાજુ ચોખૂણુનાં જે ખે બિદુઓ સાંધવાનાં છે. તેએ 
દરેક ચો 'ખખણુની એકજ તરક્નાં અને વ્યુહ્મ નનેઈએ. 

(બીજ રીતે) સરખા પાયા ન્નેડાજોડ લેવાથી અ ૨૧.% મસ 
પાસેની આયૃતિમાં ઉપરની સિદ્ધતા લાગુ થશે. 

વ વ ર 
પ્રતિજ્ઞા ર૭ મી પ્રમેય. 

એકજ (વવી) પાયા ઉપરના અને એકજ (વજ તથા અઇ) સમાંતર 
લીટીઓની વચ્ચેના (૧ઝ૧ તથા ૧૪૧) -વિકોણુો ખરાબર્‌* છે. 

જમે તે સમાંતર ૧ બિ'દુની પાર વડ અને વર્ક ને સમાંતર્‌ પણુ: 
જ બે'દુમાંથી જે (૩૧ પ્રતિઃ પ્ર.) દોરો રફ 3 ૪₹« જૂ 
અને વૈર તે મળતાં સુધી અને ખીજ તરક 
૧" ને મળતાં'સુધી મૅ€ ને (ર્‌ સ્વી.પ્.? 7 
વધારો. એટલે, વરેગજ તથા વઈ ાં વા 
(રદ સેં યા. પ્ર.) સમાંતર બાનુ ચોખ્ખણા યશે. અને તેઓ એકજ યજ; 
પાયા ઉપર અને એકજ ર્વ સમાંતર લોટીઓની વચ્ચે છેઃ તેથી (૩૫ પ્રતિ.. 
પ.) તેએ ખરાખર છે; અને વેબૅવ ત્રિડાણુ લર સમાંતર ખાજા ચે।- 
ખૂણુનું અને ૧ર્ડજી ત્રિકાણુ વડા સમાંતર ખાજા ચોપ્ણુનું (૩૪ પ્રતિ. 
પ્ર. અર્હ છે. માટે તે ખને અર્્દી (૭- પ્રસ. ષે.) ખરાખર છે. એટલે, વગમવ 
તથા વૈૅશજ ત્રિકાણા બરાબર છે એ સિદ્ધ, 

૧. આ પ્રતિસઞામાં માત્ર બેજ ત્રિકોણ બરાબર કરી ખતાવ્યા છે. પણુ, 
ખે કરતાં વધારે ત્રિકોણા આપ્યા હેય તેઇ તેએ પણુ બરાખર છે એમ સિદ્ધ થાય.. 


પ્રતિજ્ઞા ૩૮ મી પ્રમેય. 
અરાખર્‌ (ઉક તથા ૧) પાયા ઉપરના અને એફન# (59 તથા 








% ્ેત્રફૂળમાં બરાબર, પણુ એકરૂપ કહેવાય નહિ. માટે, છવીશમી 
પ્રતિસઞા નીચેની ઢિકામાં આ પ્રતિજ્ઞા આવે નહિ... ૨૨-* કાડ ૦% જ 


( ૪૪) 


મ૨)સમાંતર લીટીઓતી વચ્ચેના (૧% તથા ₹૨*% ) ત્રિડ્ાણો બરાખર*છે. 
થે બિંદુની પાર મેને સમાંતર્‌ દા રો મો 
થમે લીટી (૩૧ પ્રતિ. પ્ર.) રારે. 


અને” બિ'દની પાર્‌ રઈ 
દુની પાર શૈ તે સમાંતર સ કુર જ 


(૩૧પ્રતિ. પ્ર.) *રરાર. પર્ક લીટી વર્મ તે મળતાંસુધી અને ખીજી તરફ 
વર્ર તે મળતાં સુધી (ર્‌ સવી. પ્ર.) વધારે. એટલે, ગવેજ્મે તથા ર્રજટ- 
(રટ ચે યા. પ્ર. સમાંતર ખાજુ ચોખૂણા થશે. અતે તેઓ (૩૬ પ્રતિ. 
પ્ર) બરાબર છે. હવે, ૧મજ ત્રિકાણુ 3૧% ગ્ોખણુનું અને ₹૬% ત્રિ- 
કાણુ *$ ર ગોખૃણુનું (૩૪ પ્રતિ. પ્ર.) અર્દ્ છે. તેથી, (૭ પ્રય. પ્ર.) તે 
ખને અર્દી ખરાબર છે. એટલે, ૧મજ ત્રિકોણ ૪૪% ત્રિકરેણુની બરાબર 
છે એ સિદ્ધ. 
૧. બરાખર પાયાઓ એકજ લીટીમાં મૃકેલા છે એવું ઉપન્યાસમાં ધારેલું છે. 
પ્રતિજ્ઞા ૩૯ મી પ્રમેય. 
ચ્મેફજ (5૧) પાયા ઊપરના અને તેની એકજ તરફના (કમૅજ તથા 
લ₹૧૧૦)ખર્‌ાખર ત્રિકોણા એકજ(વકે' તથા મંડ) સમાંતર લીટીઓની વચ્ચેછે.* 
, બે તથાર્શ ને (૧ સવી. પ્ર.) સાંધો. ૧૧૫ તે સમાંતર બેચ છે. દમકે, 
ન્તે એ ખે લીટીઓ સમાંતર ન હોય તો, વક નતે અ 
સમાંતર બેં બિ'દુથી (૩૧ પ્રેતિ. પ્ર.) યર્ર્‌ દોરે. 
અને દ્ર (૧ સવી. પ્ર.) સાંધે(. તત તપા મ્રટં લીટીઓ 
સમાંતર છે, તેથી, વમ તથા ત્દરત્રિકોણા (૩૭ વૈ 
પ્રતિ. પ્ર.) ખરાબર્‌ છે. અને વશજ ત્રિકોણુ (ઉપન્યાસ પ્ર.) ઉ મક ત્રિકોણુની 
ખરાબર છે. માટે, તક તથા વેડક ત્રકોણા (૧ પ્રેસ. પ્ર.) બરાબર થયા. 
પણુ, નક ત્રિકોણુતો વટ” ત્રિકોણુ એક ભાગ છે. માટે, ભાગ એ 
આખાની બરાખર્‌ થાય એ (૪ પ્રલ. પ્ર. અસ'ભવિત છે. માટે, મર્ર્‌ લીટી 


વજ તે સમાંતર નથી. અને એજ પ્રમાણે એવું સિદ્ધ યઈ શકરે કે, મ 
વગર ખીજી કોઈપણુ લીટી ૧૨ ને સમાંતર નથી. માટે, 5૨₹* એજ ૧૧ 
ને સમાંતર છે. 





% માત્ર ખેજ ત્રિકોણુ સમજવાના નથી. વધારે હોય તોપણુ એ પ્રે 
માણે સિદ્ધ થઈ શકે. *' સાડત્રીશમી પ્રતિજ્ઞા તળેની નોટ જાઓ, 


“-ૂૂ “*3 પભ જે. 


( ૪૫) 
(બીછ રીતે) કદાચ, અં બિ'દુથી (૩૧ પ્રતિ. પ્ર.) ૧% તે સમાંતર 


દોરેલી મદે તટી અર તીઠીથી ઊચે પડે તો, જયને ર દ 
સુધી (ર્‌ સવી. પ્ર.) વધારે. અને રંક (૧ સવી, ષ.) ક 

સાંધો. (પછી ઉપર્‌ પહેલી રીતમાં કહેલી બધી સિહ્ધતા 

લાગુ યરે.) રે ટે તું 


પ્રતિજ્ઞા ૪૦ મી પ્રમેય. 
બરાબર (વજ તથા ર્રજ) પાયા ઉપરના અને એકજ તરદૂતા (૧મૅજ) 
તથા (8૪૧) ખર્‌ાખર ત્રિકોણા એકજ (ઉજ તથા બથ) સમાંતર લીડી- 
એની વગ્ચેછે.* 
એ તથાર્ચ ને (૧ સવી. પ્ર.) સાંધે. એટલે, ૧૪ ને સમાંતર્‌ મચ 


થરી. કેમકે, નને બર્ક લીટી સમાંતર અ : ર 

ન હોય તે, ૧5 ને સમાંતર મં બિ" 

દુથી (૩૧ પ્રેતિ. પ્ર.) બમ દોરે. અને 

મ (૧ સવી. પ્ર.) સાંધે।. ત વરૂ જ 


અમ સીધી લીટી (આક. રચ. પ્ર.) કજ ને સમાંતર છે,!અને વેજ 
તથા ૨% ખરાબર છે; તેથી, વમળ અને ર્રૈમજ ત્રિકોણ (૩૮ પ્રતિ. પ્ર.) 
ખરાખબર છે. પણુ રટ (ઉપન્યાસ પ્રે.) કંમજ ત્રિકોણુની બરાબર છે. મારે, 
₹3% તથા ૨૬% ત્રિકોણ (૧ પ્રય. પ્ર.) બરાબર થયા. પણુ તજ ત્રિ- 
જાણુ ૬૬ ત્રિકાણુના ભાગ છે એટલે, ભાગ એ આખાની બરાબર થાય 
એ (હ પ્રય. પ્ર.) અસ'ભવિત છે. માટે, બમ લીટી વજ તે સમાંતર નથી. 
અને એ પ્રમાણે એવું સિદ્ધ યઈ શકશે કે, બરફ વગર ખીજ કેોઇપણુ લીટી 
નજ ની સાથે સમાંતર તથી. એટલે, જઈ લીટીજ વજ લીટીની સાથે 
સમાંતર છે એ સિદ્ધ* ર 

(બીજી રીતે) કદાચ, ૧% તે સમાંતર બં બિદ્થધી (૩૧ પ્રતિ. પ્ર.) 

% આડત્રીશમીનો ઉલટ પક્ષ છે. * ઉલટી  સિદ્ધતાદી ..્િઝ *5- ” 


( ૪૧) 
દેરેલી મમ લીટી મેર તીરીથી મ મ 


ઊંચે પડે તે, રેદતોમ સુધી 
(૨ નવી. પ્ર ) વધારે।. અને મઝ 
(૧ સવી. પ્ર? સાંધો. ઉપર પહેલી વૈ રે ન 


રીતમાં કહેલી ખધી સિદ્ધતા લાગુ પડ. 
મતિજ્ઞા ૪૬ મી પ્રમેય. મ 
ને, એક (5૬) સમાંતર બાજી ચોખૂણુનો અને એક (૧33) ત્રિ- 
કોણુનો પાયો એકજ હોય, અતે તેઓ જકજ સમાંતર લીટીઓની વચ્ચે 
હોય તે, સમાંતર બાજુ ચોખણુ ત્રિકોણુથી ખમણુ થશે. 


મ તથા જૈ બિ'દુએઓ (૧ સવી. પ્ર.) સાંધે. બમ રર ર 
હવે, વમ તથા વશજ ત્રિકોણ એકજ વજ પાયા 
ઉપર્‌ અને ૧ તથા મર્શ્‌ એકજ સમાંતર લીરી- 
એની વગ્ચે છે. માટે (૩૭ પ્રતિ. ષ-) બરા- ૧ જ 
બર છે. પણુ ૧૨૬ સમાંતર બાજુ ચો'ખખણુ તેના એજ કર્ણુથી (૩૪ પ્રતિ, 
ધ્ર. દુભગાયો છે એટલે વમત્ર ત્રિકોણુથી વેજ સમાંતર બાજુ ચોખ્‌્ણુ 
ખમણે। છે, માટે વમળ ત્રિકોણુની ખરાખરના થર્શેક ત્રિડ્ઠાણુથી પણુ 
૧ સમાંતર ખાજા ચો'ખણુ બમણો છે એ સિહ 


ત્રતિજ્ઞા ૪૨ મી કૃત્ય, 
એક આપેલા (9%) ત્રિકોણુની બરાબર અને જેનો એક ખણેા 
એક આપેલા (૨) ખૂણાની ખરાબર થાય એવો એક સમાંતર ખાજી 
ચોખૂગુ કરવાતું. 


સાધન, 
મ બિ'દુતી પાર વૈક ને સમાંતર ઝજ સીધી લીટી (૩૧ પ્રતિ. પ્ર) 
દેઃરે. અને ત્રિકોણુના ૧% પાયાને ં આગળ અ જ કમ 


(૧૦ પ્રતિ. પ્ર.) દુભાગે.. અને જરર સીધી 
લીટી સાથે શૈ બિ'૬ુ આગળ, કહેલા ર ખુન જ 
ણુની બરાબર (૨૩ પ્રતિ. પ્ર.) જદ ખૂણા વે રૂ જૂ 


કરો. બ લીડીને આગળ મળે યાંસુધી જ ની પાર શૈજ તે સમાંતર 
“5 પહે પ્ર) દોરો. એટલે, કરવાતો સમાંતર બાજુ ચોખ્‌પયુ 5 છે, 


( ૪૭) 


સિરહતા, 

મકે, ટ્ર (આપુ. રચ. પ્ર.) અમ તે સમાંતરજે. અને જ પણુ ૧ મ 
ની સાથે સમાંતર છે. તેથી, જજે (રહ બે વ્યા. પ્ર. સમાંતર્‌ બાજુ ચો ખૂણુછે. 

વળી, યટ અને £મજ ખને ત્રિકોણ્‌।, રે અને ૬% બરાબર પાયા 
ઉપર અતે એકજ સમાંતર લીડીએની વચ્ચે છે. માટે, (૩૮ પ્રતિ. 
બરાબર છે. એટલે, આખે ૧મ% ત્રિકોણુ ૧ મ5 ત્રિકાણુથી પ ણ 
અને ફેમ ત્રિકોણુથી ૧૧ સમાંતર ખાજા ચોખૃણુ પણુ (૪૧ પ્રતિ. પ્ર.) 
બમણો છે. માટે, ૧મજ ત્રિકાણુ તથા કજ સમાંતર બાજુ ચોખ્‌ણુ બને 
(% પરચ. પ્ર.) બરાબર છે અતે તેતો જ્ટ્જ ખુણા આપેલા ૬ ખૂણૂની 
અરાખર્‌ છે. તેથી, કરવાને! સમાંતર બાજુ ચો ખૂણુ ૧ જે એ સિદ 

મ્તિજ્ઞા ૪૩ મી પ્રમેય. 

એક (35૧9) સમાંતર ખાજી ચોખણુમાં કર્ણ લીટીની આસપાસની 
(શળ તથા ₹5) સમાંતર ખાજુ ચોખૂણેની (મજે તયા જેકે પુરવણી- 
અ બરાબર છે. 

વ કર્ણું લીટી દોરે. અને તે માંહેલા કે'પણુ જ બિ'દુની પાર થન 
ને સમાંતર શૈ8 (૩૧ પ્રતિ. પ્ર.) દોરે. અને તેજ બિદુથી એમે તે સમાંતર 


મ8 પણુ (3૧ પ્રતિ. પ્ર.) દોરો યારે, કણું લીટીની બ ન 
આસપાસના ફત તથાર (રહ એં યા. પ્ર.) સમાંતરે 
ખાજુ ચોખ્ણૂા છે. અને મજ તથા જજે તેની ર જ 
પૂરવણીએ। છે. વજ વે 


જ સમાંતર બાજુ ચોખણુના તેની ૧૨5 કણું લીટીથી થયેલા ૧મર 
તથા ક ૨ ત્રિડ્દણા (૩૪ પ્રતિ. પ્ર.) બરાબર છે. વળી, ₹%જ સમાંતર 
ખાજુ ચોખૂણુની દ્રે કર્યુ લીટીથી થયેલા તેર તયા કેજ ત્રિકોણ 
પણું (૩૪ પ્રતિ. પ્ર.) બરાબર છે; અને તેજ કારણુથી ડેમ સમાંતર ખાજુ 
ચોાખણૂની તજ કર્ણું લીટીથી થયેલા થર્દયે; તથા થજે ત્રિક્નેણા બરાબર છે. 
તેથી કદ્ર તથા થર્દેજે ત્રિઠ્ઠાણાનો સર્વીળા (ર પ્રય: પ્ર.) ૧ેજ૪ તયા મજે 
ત્રિકોણના સરવાળા બરાબર છે. 

આ ખરાબર કરેલા સરવાળા (૧8૨ --૫૪% મિ્ાણે। તમા જજ? 
થજે ત્રિકોણ) તે વેર તથા વેક૪ ખબ્રાબર ત્રિષઠજિમક 


( ૪૮) 


એટલે, ખાષી મકે તથા શજે પૂર્વણીએઓ રહેશે તે (3 પ્રય. પ્રે.) 
બર્‌ાબર્‌ રહેશે. 
પ્રતિજ્ઞા ૪૪ મી કૃત્ય. 

એક આપેલી (કક) સીધી લીટી ઉપર, એક આપેલા (8) ત્રિકોણુની 
ખરાબર અને જેતો એક ખણૂા આપેલા એક (5) ખ્ણાની બરાબર થાય 
એવે એક સમાંતર બાજીચોખણુ કરવાતું. 

સાધન. 

આપેલા જં ત્રિકોણુની બરાબર અને જેનો ૧ ખૂણો આપેલા 5 ખૂણા 
ની બરાબર થાય અને વૈરૈ દ્રીટી મવ ની સાથે ક સીધી લીટીમાં યાય 
એવે વફ જ્મ સમાંતર બાજુ ચોખૂણુ (૪૨ પ્રતિ. પ્ર.) કરે, અને જમ (ર્‌ 
સવી. પ્ર.) વધારો, અને બે ની પાર્‌ વૈ ને સમાંતર 1 ન 


અ (૩૧ પ્રતિ. પ્ર.) દોરો, અને 
ટેકે (૧ સવી. પ્ર.) સાંધે. [ર 
હવે, રઈ તયા જજે સમાંતર ન 


છે તેથી જ૬જ તથા જજને ખૂ- 
ણુાઃઓને સરવાળે (ર્‌ પ્રતિ. પ્ર.) ખે કાટખૂણુ। ખરાબર્‌ છે. અને તેથી ૧૯% 
તયાર્લજજે ખૂણાઓનેો સર્વીળા ખે. કાટખણુ કરતાં અછો છે, એ માટે, 
ટકે તથા ર૨ ને વધારીએ તો, તેએ (૧૨ પ્રય. પ્ર.) મળી «વી ન્નેઇએ. 
ધારો કે, વૈ. આગળ તેઓ મળેછે. હવે, જે ખિ'દુથી £% ને સમાંતર કેત 
(૩૧ પ્રતિ. પ્ર.) દોરે. અને બર ને ઈ બિ'દુ સુધી તથા ઉમ ને ન બિંદુ 
સુધી (૨ સવી. પ્ર.) વધારે. એટલે બેય (રદ બે યા. પ્ર.) સમાંતર ખાજુ 
ચોખ'યુ યશે. અને તે, જે સમાંતર ખાજા ચોઃખણુ કરવાને હતે! તેજ છે. 

સિહતા, 

કપ્રમકે, જજ સમાંતર ખાનુ ચોખૂણુમાં ઇક કંણું લીટીની આસપાસના 
સમાંતર બાજુ ચોાખૃણુની બેય તથા મર્ટ્‌ પૂરવણીએ (૪૩ પ્રેતિ. પ્ર.) બરાબર 
છે. પણુ મ₹ (આક. રચ.) જ ત્રિકોણુની બરાબર છે. માટે, અમ ચોખૂણુ 
પણુ (૧ પ્રય. પ્ર.) જં ત્રિકોણુતી બરાબર છે. તેમજ ટ્વમ ખણે(૧૫ ધન 
તિ પ્ર.) બેવેમ ખૂણાની બરાબર છે. અને રેત (આશુ. રચ. પ્ર) 5 ખૂણાની 
'“'બ૨ છે. તેથી, 5 ખૂણે (૧ પ્રય. પ્ર.) મવમ ખૂણાની બરાબર છે. એટલે, 


( ૪૯૪) 


કરવાનો સમાંતર બાજા ચોખૂણુ મય છે. તે આપેલી મૅકલીટી ઉપર કીધેલે 
છે; આપેલા જૈ ત્રિકોણુની બરાબર છેઃ અને જેનો બૅવેમ ખણે આપેલા 
૬ ખૂણાની ખર્‌ાબર્‌ છે. 
પ્રતિજ્ઞા ૪પ મી કુય. 
એક આપેલી (ર્ગેવજ રડે) સીધી લીરી આકૃતિની બરાખર અને જેને 
એકખૂણો એક આપેલા ઈ ખૃણાની બરાબર થાય એવે! એક સમાંતર ખાજી 


ચોખૂણૅ કરવાનું. 
સાધન, 


આપેલી સીધી લીટી આયૃતિના ત્રિકોણો કરે, અને તેટલા સારૂ વેરે 
તથા (૧ સવી. પ્ર.) સાંધો. વમસ ત્રિકોણની બરાબર અને જેનો એક 


ખણેો આપેલાર્થ ખણાની બરાબર એવે મ 

એક ઊમ સમાંતર બાજા ચોપ્ખમણુ (૪૪ લ સજ 

પતિ. પ્ર.) કરે. તેની એક 38 બાજી ન મ 
ઉપર્‌ જફ ત્રિકોણુની બરાબર અને જેનો હી ડો ર 
જ ખૂણે કહેલા ટે ખૂણાની બરાબર એવે ર કા... 
એક જમ સમાંતર બાજી ચાખણુ (૪૪ જ. ૦ 


પ્રતિ. પ્ર,) કરે* અને તેની છે બાજુ 


ઉપર્‌ જડ્ડ્‌ ત્રિકાણુની બરાબર અને જેનો જે પણા આપેયા ખણાની બરા- 
ખર એવે ૨3 સમાંતર ખાજુ ચોખૃણુ (૪ પ્રતિ. પ્ર ) કરો. (એ પ્રમાણે 
આપૃતિના જેટલા ત્રિકેણેા થયેલા છે, તેમાંના દરેકની બરાબર અને 
આપેલા ખણાની ખરાખર ખણે રાખીને ૪૪ પ્રતિ. પ્ર, સમાંતર બાજુ ચે- 
ખણો કરવા.) એટલે, આપેલી સીધી લીટી આકૃતિની બરાબર અને નેને 
એક છે ખણેો આપેલા ₹ ખૂણાની ખરાબર એવો એક ₹% સમાંતર બાજુ 


ચોખૂણુ થેરો. 
સિહતા, 


રૈ ખૂણા (આફે. રચ. પ્ર) ₹ ખણાની બરાબર છે. અને ૧૪ ખણે 
પણુ આકૃ. રચ. પ્ર. ફ ખૂણાની બરાબર છે. તેથી, ણે ખણેો (૧પ્રય.પ્ર) 
મજ૪ઝ 'ખજાની બરાબર છે. એ બનેમાં શજ₹ “ખૂણો મેળવો તો, ણે તથા 
મજરે ખણાએનેો સવાળે। (ર્‌ પ્રય. પ્ર.) મજ૦ તથા મજણે ખણાના સર્વીળા 
અરાબર થાય. પણુ ફમ તથા જન સમાંતર લીડીઓને «સે  ' 


પો ર. કડુ” 


1 


( ૫૦) 


૪ તથા «જફ ખણાઓનેો સવાળે। (ર૪ પ્રતિ. પ.) મે કાઢખૃણા બરાબર 


છે. માટે, મજ્જ તથા મજણે ખુણાએનો સર્વીળા પણુ (૧પ્રય.મ.) ખે _ 
કાટખણુા બરાબર છે. 


હવે, છેજ તથા જ્૪ લીટીએ જમ લીટીના જ બિદદુ આગળ વિરૂદ્ધ 
બાજુએ મળીને મજ તથા મજણે ખણાએ કરેછે અને તે બને ખુણાને 
સવાળા ખે કાટખૃષા બરાબર છે તે, દૈજ તયા ૬૪ મળીને (૧૪ પ્રતિ. ષ.). 
એક અખડ સીધી લીટી થાય છે. તેજ પમાણે એવું સિહ યઈ શકશે કે, જક 
તથા ₹૨₹ મળીને એક સીધી લીટી થાયછે. એટલે શે? એક સીધી લીટીછે. 
વળી, ર્‌જ લીટી નની સાથે સમાંતર છે. તેથી શેજક ખૂણા (૨* પ્રતિ. 
પ્ર.) વ્યુહમ જમ ખૂણાની ખરાબર છે. તે બંનેમાં જમ ખણે મેળવો 
એટલે, જેમ તયા જમમ ખણાનો સવીળા (ર પ્રસ. પ્ર.) ₹મ૧ «થયા ૧૫% 
ખૂણાની બરાબર છે. પણુ, રેજ્ઝ તથા ₹મમ ખૂણાનો સરવાળા (૨૪ પ્રતિ. 
પ્રે) ખે કાટખૂણા। બરાબર છે. માટે, જમ તયા ₹4ળ ખૂણાઓને સવીળેોા 
મણ (૧ પ્રતે. ષ.) બે કાટખણા બરાબર છે. માટે, મમ તષા 4 મળીને 
(૧૪ પ્રતિ. પ્ર ) એક સીધી લીટી થાયછે. એજ પ્રમાણે મન તથા *કષને 
માટે સિદ્ધ થઈ શકે છે. એટલે સ સીધી લીટી છે. અને તે છેદ ની સાથે 
સમાંતર પણુ છે; ₹૪ તથા ૬8 એકજ ૪4 લીટીની સાથે સમાંતરછે. તેથી 
૨૪ લીટી જમની સાથે (૩૦ પ્રતિ. પ્ર.) સમાંતર છે. અને જમ ની સાથે 


રેન તથા સય સમાંતર છે તેથી, ₹મ (રહ મ વ્યા. પ્ર.) એક સમાંતર 
આજા ચોપ્સણુ છે. 

જ સમાંતર્‌ બાજુ ચોખૂણુ મશ્ર્દ ત્રિકાણુની અને «4 સમાંતર ખાન. 
જુ ચોખૂણુ જથ ત્રિકાણુની અને ₹૧ સમાંતર બાજુ ચોખણુ ' *૪દે ત્રિ 


પ્રાણુની બરાબર છે. એ બધા સમાંતર ખાન ચોખણેને સવીળોા ₹૩ 
સમાંતર બાજુ ચો।ખૂણુ છે અને એ બધાં ત્રિકોણના સરવાળા મવજ 
આપૃતિછે માટે આખો «મ સમાંતર ખાજુ ચોખ્ણુ (રપ્રય પ્ર.) આપેલી 
ખથજરર્ર આકૃતિની બરાબર છે. અને તેનો રે ખૂણા આપેલા ₹ ખૂણાની 
અરાખર છે એ સિદ્ધ. 
મતિજ્ઞા ૪૬ મી ફય*. * 
એક આપેલી (33) સીધી લીટી ઉપર એક ગોરસ કરવાનું. 


*આ છેદી કૃત્ય ય પ્રતિસા છે, આ સુંધમાં ૧, ર, ૩, ૯, ૧૦, ૧૧, 
“2 %૪. ૪૫ અને૪% એ જૌદ મૃચ પ્રતિશઞાએ। છે. 


(૫૨) 
સાધન. 


ખાપેલી મર લીટીના ગં બિંદ્થી મય લીટી ઉપર (૧૧પ્રતિય.) 


ઝર લેબ દોરો અને તેમાંથી મકે ની બરાબર રશ 
ગંજ" (ડપરતિ.પ્ર.) કાપો. જ ની પાર ઝેદ્ર 


ને સમાંતર્‌ ૧ ૬ અતેવ ની પાર્‌ એકને ડુ 

સમાંતર વૈદ (૩૧પ્રતિ. પ્ર? દોરો. એટલે, કરવા- 

નો ચોરસ ઝડ ૭. ઞ ત્ર 
સિહ્દતા, 


કેમકે, બઈ ચોખૂણુની બંતે તરકૂની સામસામેની ખાજુઓ (આક. 
રચ પ્ર.) સમાંતર છે. માટે તે (રદ બેં વ્યા. પ્ર) સમાંતર્‌ બાજુ ચો ખણુછે. 
તેથી તેની %5 તથા ૧5 સામ સામેની બાજાઓ (૩૪ પ્રતિ. પ્ર.) બરાબર 
અને તેજ પ્રમાણે બક તથા વર્ક બાજુઓ બરાબર અને ઝંર્વેની બરાબર 
અજ ર્‌ાખેલી છે. તેથી, મળ, ૧૩૭ મજ અને વઈ એ ચારે ખાજુઓ (૧ 
પ્રય. પ્ર.) અરસપરસ બરાબર છે. તેથી, બર (૩૦ વ્યા. પ્ર,) સમાંતર સમન 
બાજી ચોખ્‌ણુ અથવા લૈઝૅજ છે. 

અતે સીધી લીટી ઉપર એજ લેબ છે. તેથી; થૅમેજે ખણે (૧૦ વ્યા. 
પ્ર.) કાઢખૂણા છે. અને કમજ તથા જલ ખણા (૩૪ પ્રતિ. પ્ર) બરા- 
બર છે. તેથી, ડક ખણા પણુ કાટખૂણા. હવે, જડ તથા બવે સમાંતર 
લીટીઓને બજે લીટી છેદેછે. તેથી, વગજ તથા બજ ખસાએનો સવળા 
(રહ પ્રતિ. પ્ર.) ખે કાટખ્ણા બરાબર છે. પણુ ઉગેજે ખૂણો કાટખણેો છે 
તો બાકીનો બક ખૂણા પણુ કાઢખૂણા અને તેની સામેનો બજ ખૂણે 
(૩૪ પ્રતિ, પ્ર.) મજ ખૂણાની બરાબર છે. માટે, તે પણુ કાટખૃણા એન 
ટલે, તે ચારે કાટખણા। (૧૧ પ્રય. પ્ર) બરાબર. માટે, બડ લોૌઝેજ (૩૧ 
નયા. પ્ર.) ચોરસ છે એ સિહ 


પતિજ્ઞા ૪૭ મી પ્રમેય. 


એક ધિ ) કાટખૂણુ ત્રિકોણુમાં (૧) ફણુતો વર્ગ (83 તથા ૧૧) 
બાજુભોના વગાના સવાળા ખરાખર છે, 


(૫૩) 









મર૧, મજ તથા ૧% ખાજીઓ ક 
ઉપર એૅલ, એડ તથા વષે ચોરસેો 
(૪% પ્રતિ પ્ર. ) કરો. અતે કડ અ- સ 
ચવા મજ લીરટીતે સમાંતર્‌ ૧ 
વ બિંદુથી કર્ર (૩૧ પ્રતિ. 
પ્ર.) દે.રો. અને વૈ" તથા 
જમી (વ સ્વી. પ્ર.) સાંધે. 
અજ ત્રિકઠીણુ (ઉપન્યાસ પ્ર.) કાટખ્‌ણુ ત્રિકા- 
ણુ છે. તેથી, તેતો બૅવૅષિ ખણે ( ર૭ વ્યા, પ્ર. ) ન 
કાટખૂણા છે. અને બવે ખણેા પણુ બર્ટ ચોરસનો ૧% 
ખૂણા છે. માટે, (૩૧ વ્યા. પ્ર.) કાટખ્‌ણા છે. તેથી, મવ તથા એવર 
ખણાઓને સવાળે ખે કાટખ્ણા છે. 

હવે, વવ તથા વટ લીટીએ વે લીટીના વે બિંદુ આગળ મળેફે. 
અને એકજ તથા મવર્ટ ખણાઓતનેો સર્વીળા બે કાટખૂણા બરાબર છે. 
મારે, €જ* (૧૪ પ્રતિ, પ્ર.) અખંડ સીધી લીટી થશે. તેજ પ્રમાણું ઉમે 
તથા ,વ૧જ મળીને મજ અખંડ સીધી લીટી થશે. 

હવે, બમ તથા બૅવૅજ એ ખે ત્રિકોણ લઇએ તો, તેની અમ તથા 
ગવ ખાનુઓ ચેર ચોરસની બાજુઓ છે માટે (૩૧ વ્યા. પ્ર.) બરાબર 
છે. તેમજ બજ તથા ઈ ખાજાઓ પણુ બર્ડ ચોરસનતી બાજાઓ છે 
તેથી (3૧ વ્યા. પ્ર.) બરાબર છે. અને ઉગમ ખૂણા બ્ર ચોરસતો ખૂણે 
છે માટે (૩૧ વ્યા. પ્ર.) કાટખણે! છે. અને જૈગેજ ખણે પણુ અર્ડ ચોર- 
સનો પણે છે માટે તે પણુ (૩૧ વ્યા. પ્ર.) કાટખણો છે. તેથી એ બંને 
ખણા (૧૧ પ્રેલ. પ્ર.) બરાબર છે, આ બંને બરાબર ખૂણા ઓમાં વવા 
ણુ મેળવીએ તો, આખે વમ ખણે (ર પ્રય. પ્ર.) વગર ખણાની 
બરાબર થશે. એટલે, બેમજ તથા બૅવૅજ ત્રકોણાતી બબે બાજુઓ તથા 


તેથી થયેલા અતરતખૂણા બરાબર થયા, તેથી (૪ પ્રતિ, પ્ર.) બતે ત્રિકોણે 
એક રૂપ છે. * 


પણુ ઈજ લીટી ગમે સાથે સમાંતર છે તેથી મમ એકજ પાયા 
ઉપરના અને લવ એકજ સમાંતર્‌ લીટી વચ્ચેના બૅળજ ત્રિકોણુથી મર્દ 
સમાંતર બાજુ ચોપ્ખણુ (૪3 પ્રતિ. પ્ર.) બમણે! છે, અનેતેજ પ્રમાણે મજ 


(૫૩) 


એકજ પાયા ઉપરના અને સ્ટ સમાંતર લીટી વચ્ચેના મવૅજ ત્રિકોણુથી 


અ સમાંતરખાજાચોાખ્‌ણુ બમણો છે. એટલે, બથ તથા અર્‌ સમાંતર 
ખાજુચોખૂણા (૬ પ્રસ. પ્ર.) બરાખર છે, 

વળી, અમ તથા વક બિ'દદુઓને (૧ સવી. પ્ર.) સાંધવા્થી થયેલા 
મગજ તથ્રા કય  ત્રિક્ઠાણા બરાબર છે. કેમકે, તે બને ત્રિકોણાનતી મજ 
તથા ૧ બાજાઓ એકજ વેર્ષ ચોરસની બાજીઓ છે તેથી (૩૧ વ્યા. ષ.) 
ખરાબર છે. તેમજ વૈમ તથા ઉડ પણુ એકજ બેડ ચોરસનતી બાળાઓ 
છે તેથી તેઓપણુ (૩૧ વ્યા. પ્ર.) બરાબર છે. અને મળે ખણે વમ ચે! 
રસતો “ખૂણાછે માટે, (૩૧ વ્યા. પ્ર.) કાટખૂણે છે. તેમજ સજ ખણેો 
પણુ બડ ચોરસતો ખૂણા છે માટે, તેપણું (૩૧ વ્યા. પ્ર) કાટખણેો છે. 
તેથી (૧૧પ્રય.પ્ર)ો એ બને ખૂણા બરાબર. તે દરેકમાં ઉજ મ ખ્ણેો 
ષથક પ્રથક મેળવીએ તો, આખા મજમ તથા વંત ખૂણા (રપ્રય.પ્ર.) 
ખરાખર થશે. એટલે મમજ તથા ડવજ ત્રિકોણેમાંથી એકની ખે બાજીઓ 
અને અ'તરખૂણેા અનુકમે ખીન્ન ત્રિકાણુની ખે બાજુઓ અને અંતર ખૂણાની 
બરાબર તેથી ( (૪ પ્રેતિ. પ્ર.) બને ત્રિડાણો બરાબર છે. 

મક એકજ પાયા ઉપરે અને મકે તથા સઈ એકજ સમાંતર લી- 
ટીઓતી વચ્ચેના યમૅજ ત્રિકોણુ તથા વૈ ચોરસ છે તેરી મમેવ ત્રિક।- 

ણુથી વ ક (૪૫ પ્રતિ. પ્ર.) બમણો છે તેમજ વડ એકજ પાયા 

ઉપર અને દ્ર્ર્‌ એકજ સમાંતરલીટીઓએની વચ્ચે ૬૧% ત્રિકોણુ તથા કટે 
સમાંતરબાજુચોખ્‌ણુ છે તેથી, ૨૧% ત્રિકોણુથી ક્ર ચોખ્ષુ (૪૧ પ્રતિ. 
પ્ર.) બમણે છે. 

અર્ઈ શ્રોર્સ (ઉપર સિદ્ધ કર્યા પ્રમાણે) કદે સમાંતર ખાજા ચો'ખૃણુ 
બરાબર અને જજ ચોરસ જર્ટ સમાંતર બાજા ચોાખૃણુ બરાબર તેથી બૅ 
તમા વૈ ચોરસોનોા સર્વીળા (ર્‌ પ્રય. પ્ર.) અર્ટ તથા જસ્ટ સમાંતર્‌ બાનુ 
ચો'ખણુના સર્વીળા બરાબર છે. અને અર્ક તથા ર્જર્ટ્‌ ચોપ્ખણા મળીને બર્ડ 
ગોરસ થયેલો છે એટલે, મેઈ તથા જજ ચોરસોના સવાળા બરાબર ચેક 
ચોરસ છે.*ચરટ તથા જજ ચોરસ આપેલા કાટખણુ ત્રિકોણુની અવ તથા 
વજ બાજુએ ઊપર કીધેલા છે. અને બર્ડ ચોરસ મેજ કર્ણ ઉપર કીધેલે 
છે, ચોરસને ભૂમિતિવિદ્યામાં વર્ગ કહેછે. માટે, વજ કાટપખણુ ત્રિકોલુમાં 


(૫૪) 


દડો કણું લીટીનો વગ મક તમા ઉજ બાજુએતા વગાના સવીળા 


બરાબર છે એ સિદ્ધ. 
મ્રતિજ્ઞા ૪૮ મી પ્રમેચ.* 

જે, એક (તેજ) ત્રિકોણુની (મજ) એક ખાજુતે વર્ગ બીજ (ઝવ 
તથા વેચ) ખે" આજુઓએઓના વગાના સવાોળા બરાબર હોય તે, તે બાજુની 
સામેનો (ગ) ખૂણા કાટખૂણય થશે. ટ 

લ બિ'દુથી તેની એક એકે બાજી ઉપર ( ૧૧પ્રતિ,પ્ર.) ઉચ લ'બ 
દોરે; અને વૈક ની ખરાબર્‌ વરદ ( ૩ પ્રતિ, પ્ર, ) કાપો. અને બેચ (૧ 
સવી, પ્ર. ) સાંધે. રૈ 

મત્ર ત્રિકાણુનો ૧ ખૂણા કાટખૂણે છે. 
માટે, તે ( ૨૭ વ્યા. પ્ર.) કાટખ્‌ણુ ત્રિક્ઠાણુછે. તે- 
થી, ગં કર્ણું લીટીનો! વર્ગ (૪૭ પ્રતિ. પ્ર.) બળ જ ઝર 
તથા ૧૬ બાજુઓના વગાના સરવાળા બરાબરછે. 
અને ૧૨ (આફૃ. રચ. પ્ર.) વૈ ની ખરાબર જ 
રાખેલી છે. તેથી, મ તો વર્ગ મવ તષા વજ ના વર્ગના સર્વીળાની બ- 
શાબર. છે; પણુ ચળે તથા વક ના વર્ગીનો સર્વીળા ( ઉપન્યાસપ્ર.? મજ 
ના વર્ગની બરાબર છે, માટે, "૬ તથા મક ના વગા બરાબર છે. તેથી, 
ગ તથા બૅ લીટીઓ નનતે પણુ બરાબરછે; હવે, બને ત્રિકોણમાં વર્શ 
તથા વજ ખબાજીખેો! બરાબરછે અને બવે બાજુ સાધારણુ છે. અતે ગડ 
તથા બૅક ઉપર્‌ બરાખર કરી તેથી, બજક તથા બેવ ત્રિક્ઠણા અરસ્પ 
રસ સમબાજુ છે; માટે, (/પ્રતિ.પ્ર) અરસપરસ સમખૂણુ પણુ છે. અ- 
ને તેથી મવક ખણા બવ ખૂણાની ખરાબર છે;પણુ ગવેફ ખણે કાટ- 


બ્ર 


ખૂણે! છે. તેથી બૅવેક ખ્ણે પણુ (૧ પ્રય. પ્ર.) કાટખગોછે એ સિદ્ધ. 


ઉપયોગી અતુમાનો. 
પ્રતિટ્ઞા પ મી. 


અનુમાન ૧ લું--સમખાજા ત્રિકોયુ સમખુણુ છે. કેમકે, હરેક ખે 
ખરાખર ખાજીએની સામેના 'ખણા બરાબર છે. 


ટુ 





_* આ છેલ્લી પમેય પ્રતિજ્ઞા છે. આસ્કંધમાં ૪,૫,૫,૭,૮,૧૩,૧૪,૧૫, 
૧૫,૧૩,૧૮,૧૪,૨૦, ૨૧,૨૪,ર૫,૨૧, ૨૭,૨૮,૨૬,૩૦,૩૨, ૩૩,૩૪,૩૫,૩૬, 
૩૭,૩૮,૩૯,૪૦,૪૧,૪૩,૪૭ અને ૪૮એ ચોત્રીશ પ્રમેય પ્રતિઞાએ છે. 

* સુડતાળીશમીનોા ઉલટ પક્ષછે. 
જૂ 


રિમ 


( પપ) 


પ્રતિજ્ઞા ૬ ઠી. 
અતુમાન ૧ લું--સમખૃણુ નિકોણુ સમખાજી ત્રિકોણ છે. કેમકે, મે 
બરાબર ખણુાએની સામેની બાજુએ ખરાબર છે. 
પ્રતિજ્ઞા ૧૧ મી. 
અનુમાન ૧ લું--ખે સીધી લીટીઓને સામાન્ય ખડ હોઈ શકતે નથી. 
કેમકે, જે હોઇ શકે તો ધારો કે બૅમેજ તથા બકેડ ખે સીધી લીટીઓમાં 
બનેને અ. ખડ સાસાત્ય છે. લ બિ'દ્થી મવ જું 


ઉપર જરર લ'બ (આ.પ્રતિ.પ્ર. ) દોરે. બયી 
સીધી લીટી છે તેથી (૧૦૧યા.પ્ર.) જજર્ર ખૂણે 
રત્રમ ખૂણાની ખરાખર છે; તેજ પ્રમાણે મૅક્ટ ઝૂ છ ક 


સીધી લીરી છે, તેથી નર ખુણે ટ્ત્રમ ખણાની બરાબર છે; માટે સ્તર 


ખૂણા (૧ પ્રય. પ્રે.) જ્્કરડ્‌ "ખષખુાની બરાબર છે પણુ એ (હસ.યે.) 


અસ'ભંવિવે છે. માટે બે સીધી લીટીઓને સામાન્ય ખંડ હુરેઈ શાફતો નથી. 
પ્રતિસ્રા ૧૩ મી. 
અનુમાન ૧ લું--એકજ સાધી લીટી ઉપર એકજ બિ'દુ આગળ 


પ્ેટલીએક સીધી લીટીઓ પડને તેની સાથે જે ખણાઓ કરે, તે સધળા 
ખણુાઓનેો સવોાળો બૅ ફાઢખૂગુ બરાબર છે. 


અનુમાન ર જુોં--જે ખે સીધી લીટીઓ એક ખીન્ને છેદીને 'અણા- 
એ કરે તો આ સઘળા ખૂણાઓનો સવોળો ચાર કાટખગુ બરાબર છે. 
અનુમાન ૩ જુ'--કેટલીએક સીધી લીટીઓ એકજ બિ'દુથી કેદ્રવિન 
ચળ થાય તો તેથી આસપાસના અવકાશમાં જે ખણાએ થાય તેઓને 


સવીળે ચાર કાટખૃણા બરાબર થશે. 
પ્રતિજ્ઞા ૧૮ મી. 
અનુમાન ૧ લું--એક ત્રિકોણુમાંતી એક બાજા ખીજ ખાજા કરતાં 


મોરી, તેની બરાબર અથવા તેનાથી નાની હોય તે પ્રમાણુમાં પહેલી 
બજા સામેનો ખૂણો ખીજી બાજુ સામેના ખૂણા કરતાં મેરો, બરાબર 
અથવા નાનો થરો. (પાંચમી પ્રતિન્ઞાની પણુ મદદ નનેઇએ ) 


અનુમાન ર ખીજાં--વિષમ ખાજુ ત્રિકાણુના સઘળા ખણા વિષમછે. 
પ્રતિજ્ઞા ૧૪ મો. 
અતુપ્તાન ૧ લું-એક ત્રિક્નાણુની એક બાજુ સામેનો ખણેો બીજ 


આજી સામેના ખૂણા કરતાં મોટો, બરાબર, અથવા નાનો હોય તેક 


જુ 


(પ૬) 


ખીછ બાજુ કરતાં પહેલી બાજુ મોટી ખરાબર અથવા નાની થરો. (૭8 
પ્રતિસ્ઞાની પણુ મદદ બજ્નેપ્એ.) 
પ્રતિજ્ઞા રપ મી. 
અનુમાન ૧ લું--ખે ત્રિકેોણામાં એકની ખે બાજુઓ અનુક્રમે બીજાની 
ખે બાજીઓની બરાબર હોય અને તેઓની વચ્ચેના અતરખણે ખીનનના 
અ'તરખણા કરતાં મોટા, બરાબર અથવા નાનો હોય તે પ્રમાણુમાં પહેલા 
ત્રિકાણુનો પાષો બીજ ત્રિકોણુના પાયાથી મોટા, બરાબર અથવા નાને થશે. 
(ચોથી પ્રતિસઞાની પણુ મદદ જેઇઇએ.) 
પ્રતિસ્ના રહ મી. _ 
અનુમાન ૧ લું--મે સમાંતર લીટીઓ માંહેલી એક બૅર્જ ઉપર નને 
%્રાઈ રૈ લીટી લબ હોય તો ખીજ જૈમ્ડ ર ફુ 
ઉપર પણુ તે રૈ લીટી લ'બ થશે; કેમકે જ્રુ ના 
વ્ુકેમ ખણા ખરાખબર છે. 
અતુમાનર્‌ જું--ખે સમાંતરલીટીએઓ વચ્ચેના સધળા લખે। બરાખરછે. 
મકે, બવ રારો વેત્રજ તથા બવઈ ખણાઓ વ્ુહમ છે, તેથી તેએ 


ફેકનાર ડૂ 
ત્ર 


૦-૦૦૦-૦૫ 


વ્ય 





ખરાખર છે. અને વમ તથા વક તેજ કાઃ મ ટ 

રણુથરી ખરાબર છે બય ખાજા બને ત્રિક્ણામાં ર % 

સાકારણુ છે તેથી (ર૨ પ્રતિ.પ્ર) બજ તથા ર. 

ન ખાજુએ બરાબર છે. ઉ છિ 
પ્રતિજ્ઞા ૩૦ ૨મી. 


અતુમાન ૧ લું-એકજ લીટી સાથેની ખે સમાંતર લીટીગએ। એકજ 
બિ'દુની પાર્‌ જધ્ શકતી નથી. 


પ્રતિજ્ઞા ૩૨ મી. 
 અનુમાત ૧ લું-ક્ોધ પણુ સ૧32₹૨2 સીધી લીટી આકૃતિના સઘળા 
માંહેના ખણાઓની સાથે ચાર કાટખૂણા મેળવીએ દ ્ુ 
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કાઢખ મા। બરાબર તેએ થશે. / ૫ ક 
એ આસૃતિની માંહે કોઇ પણુ જ બિંદુત્રા, ? સ ર 

અને 3, ૧ ઉક ૧૨૬ તથા ફૂર્ટ્ (૧સ્વી.પ્ર.) ઈ 

સાંધો. એટલે, આપૃતિઓમાં જેટલી બાજીઓજઝે તેટલા ત્રિદ્ાુ બન્યા. 

અને તેથી તેના સધળા પખૃણાખોનો સરવાળો (૩રપ્રતિ.પ્ર ?* આયૃતિને 


જેટલી બાળુઓ છે તેથી બમણા કાટ ખયા બરાબર છે. પણુ જ બિંદુ આ- 
ચમ. ખૃણાએઓ(૧૩ પ્રતિ. ના ૩ અનુ. પ્ર.) ચાર કાઢખ'યા બરાબર છે; 


નહેર ખખર. 


ત સરણસતાલાણ પ 
હ 





વિતતિ કૈ, અમે ગયા ફેખુઆરીના શાળાપત્રમાં ખે પુસ્તકે તૈયાર 
વગેરેની જહેર ખબર મૂકી હતી; તેમાંથી એક પુસ્તક તૈયાર થયું તે 
અને “દેશીતામાનો સ'્ષેપ” એ નામનું બીજું પુસ્તક પણુ મજડુર 
હેર્ખબર અનુસાર પ્રગટ ઠરવાના વિચારમાં છીએ. આ પુસ્તક શાળો- 
યોગી તેથી ઘણી ગરીબ સ્થિતિના વિદ્યાથિઓ પષ્યુ તેના લાભ લેઇ શકે 
માટે, ફીંમત બહ જૂ” રાખેલી છે. જેની આ પુસ્તક “ખરીદવાની પ્રચ્છા 
હોય તેણે નીચે લખેલે હેકાણુ કીંમત મોકલી અગર વેલ્યુપેએબલ મંગાવવા 
ત૬૮વીજ કરાવવી. 
કતા પાસે 
 હૈકર. ખેચર મેજી ખુકસેલર પરામાં. 


ભાઇ નાનાલાલ નાગરદાસ સ્ટેરાન સ્કૂલના પહેલા આસિ* 
સ્ટંટ માસ્તર. 


૨શ૯કેદેટ-- 


કુંબા૪--ખુકસેલર દામોદર ઇ₹શ્વરદાસ લાધખેરીવાળા. 
વડોદરા --રા. લીલાધર પ્રભારાંકર ષ્ીમેલ ટ્રેનિંગ કોલેજ. 
ભાવનગર--રા. રા. તારાચંદ ત્રીકમદાસ ખાનગી કેળવણી દક્તરે શિરર્તેદાર. 
વઢવાણ્‌ સ્ેદેશન--વજ્ીલ, તલકશી હીમજી. 
'નગર--ધુ દુર્લબભદાસ શામજી ધુ કૂળીઆમાં. 
-ગુલાબચ'દ તારાચ'દ ભાગલ પોળ. 
વરનાં મ્રાહકાએ ટપાલખચંનો અધી આને વિશેષ મોકલવે।, 
./ “બારાત। 


શ્ર બિંદુ ગ્યાન 


બરા'ર છે: 


